MỤC LỤC 

PHẦN 1: TỎNG HỢP KIẾN THỨC cơ BẢN 
PHẦN 2: NHỮNG BÀI TOÁN cơ BẢN 


Bài toán 1. 
Bài toán 2. 
Bài toán 3. 
Bài toán 4. 
Bài toán 5. 
Bài toán 6. 
Bài toán 7. 


Tìm toạ độ giao điếm của hai đường thắng cắt nhau 

Tìm điểm đối xứng của một điểm qua một đường thẳng 

Kiểm tra tính cùng phía, khác phía với một đường thắng 

Viết phương trình đường phân giác của góc tạo bởi hai đưòng thắng cắt nhau 

Viết phương trình đường phân giác trong, phân giác ngoài của góc trong tam giác 

Tìm chân đường phân giác trong, ngoài của góc trong tam giác 

Tìm trọng tâm, trực tâm, tâm đường tròn ngoại tiếp, nội tiếp tam giác 


PHẦN 3: 10 BÀI TOÁN HÌNH HỌC OXY 

Bài toán 1. Tìm M thuộc đường thắng d đã biết phương trình và cách điếm I một khoảng cho 
trước (IM=R không đổi) 

Bài toán 2. Tìm M thuộc đường thẳng d và cách đường thẳng d’ một khoảng không đổi 


Bài toán 3. Tìm M thuộc đường thắng d sao cho tam giác MAB là tam giác đăc biệt (vuông, 
cân, hai cạnh có mối quan hệ về độ dài,....) 

Bài toán 4. Tìm M thuộc đường thắng d và thoả điều kiện cho trước (mở rộng của bài toán 1, 


2, 3) 

Bài toán 5. Tìm M dựa vào hệ thức vectơ 

Bài toán 5.1 Tìm toạ độ M lien hệ vói hai (ba) điểm cho trước qua một hệ thức vectơ MA = kMB 
Bài toán 5.2 Tìm toạ độ hai điềm M, N lần lượt thuộc hai đường thắng d x ,d 2 và lien hệ vói điểm 


thứ ba cho trước qua hệ thức vectơ 

Bài toán 6. Viết phương trình đường thắng 

TRƯỜNG HỢP 1. Bài toán không cho vectơ pháp tuyến (hoặc vectơ chỉ phương) 

Bài toán 6.1 Viết phương trình đường thắng d đi qua 1 điếm, cách một điểm cho trước một 
khoảng không đối 

Bài toán 6.2 Viết phương trình đường thẳng d đi qua 1 điểm, tạo với đường thẳng cho trước 
một góc không đổi 

TRƯỜNG HỢP 2. Bài toán cho vectơ pháp tuyến (hoặc vectơ chỉ phương) 

Bài toán 6.3 Viết phưong trình đường thắng d biết phương của đường thắng và d cách điếm 
cho trước một khoảng không đối 

Bài toán 6.4 Viết phương trình đường thắng d biết phương của đường thắng và thoả mãn điều 
kiện cho trước 

Bài toán 7. Tìm điểm dựa vào trung tuyến, đường cao, trung trực trong tam giác. 

Bài toán 8. Tìm điểm dựa vào phân giác trong (ngoài) của tam giác 

Bài toán 9. Tìm điểm thuộc (E) thoả điều kiện cho trước; Viết phương trình chính tắc của (E) 
Bài toán 10. Cho hai đường tròn (Cj) và (C 2 ) cắt nhau tại hai điếm A, B. Viết phương trình 
đưòng thẳng AB 

PHẦN 4: SÁNG TẠO VÀ sự PHÁT TRIẺN TỪ CÁC BÀI TOÁN HÌNH HỌC PHẲNG 
THUẦN TUÝ 

PHẦN 5: BÀI TẬP TÒNG HỢP 
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sơ ĐÒ TỔNG HỢP KIẾN THỨC 

^ìJ x '= x ‘ 

“ = * + Mí =(*;») 


Yectơ > i ị _ 

u = (jr,y) [^ = ( JC 3Ì>’:) 



ỵi *>a 

ã±ĩ = (xi±±>*2> ; /ta =(/«,; Ay,) 


!““► + Ti>’ ĩ —1 

*L^|â|.|S|cos<ã,ĩ)-l Ị 

Irrrrí 


A/(r, y) ; u = (x.y) 


|ả|=v?" = jỉ+ỹĩ 

7x ãi xjXj+yi>> 2 

' c ° 5ứi)= pì = 7^fe 

ã.ò=0<=>ã-Lố + =° 


1 f OAÍ = xf +>7 
Điểm > 

A/(x;y) 


*—► O.i=0<=>a-Lố <=>*!*, + >i>'2 = 0 

t /Ị ** ^:Trang điềm của .iB 

\ ^ 2 J ___ 

AB = (Xj -jxì; >j ->i) ->■ >18 = Ậxt-XiỲ +(v 2 ->'i) : 
gỊ' Xi + x ĩ + *3 - + - v j.^ • Trọng tâm cùa A ABC 

CÁC HỆ THỨC LƯỢNG TRONG TAM GIÁC 



ò = a sin B = a cos c 
ss c tan B = c cotC 


Côún : a 1 =b' +c‘ - 2bc COS/Í 


Hệ 



cos^t = 


b 2 +c : -a 2 


quã 


2 bc 

_ 2 2(fc 1 +e ỉ )-a ỉ 

m‘ =-—- 

J 4 


a = BC, b = C4, c = .iB 
h. = ẢH , m - vlA/ 


i_= 2 * 

sin „4 sin Ẽ sin c 
Ấ,r: Lần lượt lả bán kinh đường tròn ngoại tiếp, nội tiếp /SABC 

a + +r -: Nưa chu vi của A.45C 


=■ j-iB p =---; Nửa chu vi cùa A.4SC 

<ự. \ . . _ 

S-ịơ.h^ = ịaòsinC = ^^ = pr = Jpip-ơ)(p-b)(j}-c) 
tam giác 2 2 4j? 
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. Trực tẩm: Giao 3 đường cao 

>Đãc biét ^ Trọng tàm:'Giao 3 đường trung tuyển ! 

V Tàm đường tròn ngoại tièp: Giao 3 đường trung trực 
Tẩm đường tròn nội tiép: Giao 3 đường phản giác trong 



ĐIỂM 




>.4B = (x ĩ - Xl : y 3 ->*j) ; AB = *(y 2 -y\ý 

■/Ị — ^ x '. ,- 1 - ^ * : J : Trung điềm của AB 


C’0 í 3Ỉ>'i) _ w XI + Xĩ+Xi v, + v, +y, ^ _ , ,, _ 

ỡ--J-- ~-Ị ——Trọng tảmtam giác ABC 

3ỈC*Ồ : AB — kAC <=> Ả,B, c thắng hàng 

hệ sổ góc k: y = kix-x-) + y s 

'A/ 0 (x>,y ộ ) vả cỏi 


Đì qua 


ĐƯỜNG 

THÁNG 



► dk *0: AB = kAC <=> A,B, c thăng hàng 

hệ số góc k : y = Ấr(x-Xý) + 1 } 

có Ậ vrpt r, = (ứ; b). a(x - .v) +Ky - y 0 ) = 0 ơỏng quát) 

\ _ , fx = Jfc+ar 

\ • Thain sỏ:| 

*vtcp Z = (a,b)S U' = * + * 

* Chính lác : —- = ‘ v (ab*0) 

+ x a _ b 

A n u ^ 

-1+1 = 1 (ab*Q) —□—-- 


;.«o;0)e<* . * + Ạ_, („4,0) 
;i»)eOv a ỉ) 


ã AỰC-^.Vo) 

>có n ghiệiu(X;; V-,)A) OA : = {A/(x & ; >■;.)} 

► cô vò sò nghiệm A t s Aj 

► vò nghiêm " » A ( A 2 


A l ; Ol x + V-n: 1 =0 r ỊqịX+V+c, =0 Nẽụ 
A : : ữ : x+i,y + c, = 0 ' 1 a ỉ x+b l y +c ; = 0 (I) 

Tảm /(x>: >o) vi Bán kính £ —> Phương trình: (x-* 0 ) 2 + ( V -v 0 ) 2 = /? 2 

1 


ĐƯỜNG 

TDÕV 

( R \ 



\ I } 


Phương 


trình 


? , - ơ 2 + ố : > Ac 

X + y + ax+ by + c = 0 » 


Tẩm/ 

! 1’ -> 


Bán kứih k= \Ị- -+ , ’ ỉ =<• 
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PHƯƠNG PHÁP TỌA ĐỌ 

TRONG MẶT PHANG 

__ • 

§1. PHƯƠNG TRÌNH TổNG QUÁT CỦA ĐƯỜNG THANG 
A. TÓM TẮT GIÁO KHOA 

/. PHƯƠNG TRÌNH TổNG QUÁT CỦA ĐƯỜNG THANG 


1. Vectơ pháp tuyến của đường thẳng 

* Định nghĩa: Vectơ li ^ 0 là vectơ pháp tuyến của đường thẳng A 
o giá của ri _L A 

* Nhận xét: ri là vectơ pháp tuyến của A; k * 0 => k ri là vectơ pháp 
tuyến của A. 


2. Phương trình tổng quát của đường thẳng 

Trong mặt phăng tọa độ, phương trình tổng quát của đường thẳng A có dạng: 


ax + by + c = 0 


với a 2 + b 2 * 0 


Lúc đó, đường thẳng A có vectơ pháp tuyến là: ri = (a; b). 


3. 


Các dạng đặc biệt của phương trình tổng quát 

a) Dạng 1: Đường thẳng A đi qua ỉixoiyò), có vectơ pháp tuyển h =(a; b) 
Phương trình của A là: 

A: a(x - Xo) + b(y - y 0 ) = 0 

b) Dạng 2: Cho đường thẳng A: ax + by + c = 0 (a 2 + b 2 * 0) 

* a = 0: Đường thẳng A: by + c = 0 


vuông góc với trục Oy tại điểm 



* b = 0: Đường thẳng A: ax + c = 0 

vuông góc với trục Ox tại điểm 



* c = 0: Đường thẳng A: ax + by = 0 đi qua gốc tọa độ. 
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II. 


c) Dạng 3: Phương trình đường thẳng theo đoạn chắn: 
Đường thắng A cắt Ox, Oy 
lần lượt tại A(a; 0), B(0; b) 
với a.b * 0. 

Phương trình của A là: 


- 4=1 

a b 



d) Dạng 4: Phương trình của dường thẳng theo hệ số góc: 
* Cho đường thẳng A: ax + by + c = 0 (1). Nếu b * 0 thì 


uuong Ulỉlilg T uy T V- — V T- V VI. 

(1)0 y = kx + m ívới k=-p tn 


Ta gọi k = là hệ số góc của đường 

b 

thảng A (không cùng phương với Oy). 

Ý nghĩa hình học của hệ số góc: 

Xét đường thẳng A: y = kx + m 
• Nếu k * 0 thì 


k = tga 



Với a là góc hợp bởi tia Mx và tia Mt (tia của A nằm phía trên Ox). 
• Nếu k = 0 thì A: y = m là đường thẳng cùng phương với trục Ox. 

VỊ TRÍ TƯƠNG ĐỐI CỦA HAI ĐƯỜNG TIlẲNG 

Cho hai đường thẳng: Alt aiX + biy + Ci = 0 ; A 2 : a 2 x + b 2 y + c 2 = 0 


Đặt 


D = 

D.. = 


D y = 


1 1} 

a 2 t>2 

c l 

t>2 c 2 

C 1 a l 


= aib-2 - a 2 bi 
= biC 2 — b 2 Cj 
= Cia 2 - c 2 ai 


( D„ D 

1) Ai cắt A 2 c=> D * 0. Lúc đó Ai cắt A 2 tại điểm M 

2) Ai // A 2 o D = 0 và (D x * 0 hay Dy * 0) 

3) Ai s A 2 o D = D* = Dy = 0 


ị) Ai 1 A 2 o aia 2 + bjb 2 = 0 
* Đặc biệt: Nếu a 2 .b 2 .c 2 * 0 thì: 

/ 3| bi 

1) A] cắt A 2 o> “ TẺ — 

a 2 ®2 

3| b| c, 

2) Aj // a 2 o - r 1 - * r* 

a 2 b 2 c 2 

a» b, c, 

3) Ại=A ’ ~ĩ7 = b7 = ẽ 
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* Chú ỷ: Cho hai đường thẳng: Ai! y = k]X +mi ; A 2 : y = k 2 x + m 2 

1) Ai cắt A 2 « k! * k 2 2) Ai H A 2 o 

Í k _ k 

12 4) Ax 1 A 2 o ki.k 2 = -1 

m, = m 2 

B. CÁC DẠNG TOÁN 

❖ VẤN BỂ 1: VIẾT PHƯƠNG TRÌNH TổNG QUÁT CỦA DƯỜNG THẲNG 

1. Phương pháp _ 

Viết phương trình tổng quát của đường thẳng A. 

a) Dạng lĩ A qua ỉ(x 0 ; yo), có vectơ pháp tuyến h = (a; b) 

* Dùng công thức A: a(x - x 0 ) + b(y -yo) = 0 
* Biến đổi về dạng ax + by + c = 0. 

b) Dạng 2: A qua I (x 0 ; y 0 ), cùng phương với vectơ ủ = (tí; b) 

* Vectơ pháp tuyến cúa A là: tỉ = (b; -a) hay lì = (-b; a) 

* Đưa về dạng 1. 

c) Dạng 3: A qua I(x 0 , yo), cùng phương đường thẳng D: ax + by + c = 0 
* Vectơ pháp tuyến của A là: ri A = ri D = (a; b) 

* Đưa về dạng 1. 

d) Dạng 4: A qua I(x 0 , yo), vuông góc đường thảng D: ax + by + c = 0 
* Vectơ pháp tuyến của A là: n A = (b; -a) hay n A = (-b; a) 

* Đưa về dạng 1. 

e) Dạng 5: A qua I(x 0 ; yo), có hệ sô' góc k: 

* Đặt k = — thì vectơ pháp tuyến của A là ri A = (n; -m) hay n. = (-n; m) 
m 

* Đưa về dạng 1. 

f) Dạng 6: A qua hai điểm A(a; 0), B(0; b) với ab *0: 

t X y 

* Dùng công thức: A: -7 + ị = 1 
a b 

* Biến đổi về dạng phương trình tổng quát 

g) Dạng 7: A qua hai diểm phân biệt A(x,\, xù), B(xij, ys) 

* Tính tọa dộ của AB 
* Đưa về dạng 2. 

2. Ví dụ: 

Ví dụ 1: Viết phương trình tổng quát của dường thăng A: 

a) Qua 1(3; -4), có vectơ pháp tuyến ri = (2; -1) 

b) Qua I(-3; 2), cùng phương với vectơ u = (1; 2) 

c) Qua 1(1; 3) và cùng phương với dường thẳng D:2x + y+ l = 0 

d) Qua 1(2; 1) và vuông góc đường thẳng D: 2x - y - 9 = 0 
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e) Qua I(-3; 5) và có hệ số góc k = -3 

f) Qua hai điểm A(-2; 0) và B(0; 3) 

g) Qua hai điếm A(6; 1) và B(-2; 3). 

❖ VẤN DỂ 2: VỊ TRÍ TƯƠNG ĐÔÌ CỦA HAI ĐƯỜNG THANG 

1. Phương pháp 

Xét vị trí tương đô'i của hai đường thẳng A! và A 2 . 

* Dạng 1: Dùng phương trình tổng quát: 

Aị! a!X + fc>!y + C] = 0 
A 2 : a 2 x + b 2 y + c 2 = 0 
Xem mục II phần tóm tắt giáo khoa. 

* Dạng 2: Dùng hệ số góc 

ầ\. y = kjX + mi 
A 2 : y = k 2 x + m 2 

Xem trường hợp dặc biệt ở mục II phần tóm tắt giáo khoa. 

2. Ví dụ 

Ví dụ 2: Xét vị trí tương đối của các cặp đường thẳng sau và tìm 
giao điểm của chúng (nếu có). 

a) Ai: 2x + 3y + 1 = 0 và A 2 : 4x + 5y - 6 =0 

b) Ai: 4x - y + 2 = 0 và A 2 : -8x + 2y + 1 =0 

c) Ai: 4x + 5y - 6 = 0 và A 2 : 8x + lOy - 12 = 0 

Ví dụ 3: Xét vị trí tương dối của các cặp đường thẳng sau và tìm giao 
điểm của chúng (nếu có). 

a) Aj: y = -3x + 2 và A 2 :y = 4x - 3 

b) Aj: y = 2x - 5 và A 2 :y = 2x + 3 

c) Aj: y = 4x - 3 và A 2 :y = X + 1 

c. BÀI TẬP LUYỆN TẬP 

1.1. Cho tam giác ABC với A(2; 3), B(-2; 5), C(4; 3). , - 

a) Viết phương trình tổng quát của các đường thẳng đi qua các cạnh của 

tam giác ABC. ^ 

b) Viết, phương trình các đường thẳng đi qua các đường cao của AABC. 

c) Tìm tọa độ trực tâm của AABC. 

d) Viết phương trình đường thẳng đi qua trung tuyến AM của AABC. 

1.2. Cho tam giác ABC với A(3; -5), B(l; -3), C(2; -2) 

a) Tìm tọa độ hình chiếu A’ của A trên BC 

b) Vẽ hình bình hành ABCD. Viết phương trình các đường thẳng đi qua 
các cạnh của nó. 
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1.3. Viết phương trình đường thẳng đi qua các cạnh và các đường trung trực 
của AABC biết trung điểm của các cạnh BC, CA, AB lần lượt là: 

M(-l;-l), N(l; 9), p(9; 1). 

1.4. Cho tam giác ABC có A(-4; -5) và hai đường cao: 

BB’: 5x + 3y - 4 =0 
Cơ: 3x + 8y + 13 = 0 

Viết phương trình các đường thẳng đi qua các cạnh của AABC và đường 
cao thứ ba. 

1.5. Cho điểm M(l; 2). Viết phương trình đường thẳng A qua M và chắn trên 
hai trục tọa độ hai đoạn thẳng có dộ dài bằng nhau. 

1.6. Viết phương trình đường thẳng A: 

a) Qua M(-2; -4) và cắt Ox, Oy lần lượt tại A và B sao cho AOAB là tam 

giác vuông cân. 

b) Qua N(5; -3) và cắt Ox, Oy lần lượt tại A và B sao cho N là trung điểm 
của AB. 

1.7. Viết phương trình tổng quát của: 

a) Đường thẳng Ox. 

b) Đường thẳng Oy. 

c) Đường thẳng đi qua M(x 0 ; yo) và song song với Ox (y 0 * 0). 

d) Đường thẳng đi qua M(xoỉ y 0 ) và vuông góc với Ox. 

e) Đường thẳng OM với M(x 0 ; y 0 ) khác gốc tọa độ 0. 

1.8. Viết phương trình đường thẳng đi qua diểm M(2; 5) và cách đêu hai 
diêm P(-l, 2) và Q(5; 4). 

1.9. Cho hai đường thẳng: Aư (m + 3)x - 2y + 6 = 0 

A 2 : mx + y + 2-m =0 

Định m để: 

a) Ai cắt A 2 b) Ai // A 2 c) Aị s A 2 d) Ai J- A 2 

1.10. Định m để ba dường thẳng sau dồng qui: 

AỈ: 4x + 3y + m = 0; A 2 : 3x + y = 0; A 3 : 9x + 2y + 6 = 0 

§2. PHƯƠNG TRÌNH THAM số CỦA ĐƯỜNG THANG 

A. TÓM TẮT GIÁO KHOA 

I. VECTƠ CHỈ PHƯƠNG CỦA DƯỜNG THANG 

* Định nghĩa: Vectơ ũ*ỗ là vectơ chì phương của đường thẳng A 
<=> giá của ii cùng phương A. 

* Nhận xét: ũ là vectơ chỉ phương của A; k * 0 kũ là vectơ chỉ 
phương của A. 
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* Chú ý: 

a) Đường thẳng A: ax + by + c = 0 có 

• Vectơ pháp tuyến là: iì = (a; b) 

« Vectơ chỉ phương là: li = (b; -a) hay u = (-b; a) 

• Hệ số góc là k = (b * 0) 

b) Nếu ũ = (a; b) là vectơ chỉ phương của A, thì vectơ pháp tuyên là: 

n = (b; -a) hay ìí = (-b; a); hệ số góc của A là k = ^ (a * 0). 

II. PHƯƠNG TRÌNH THAM SỐ CỦA ĐƯỜNG THẲNG 

Trong măt phẳng tọa độ Oxy. Phương trình tham sô cua đương thăng A đi 
qua điểm I(x 0 ; yo) và có vectơ chỉ phương ũ = (a; b) là: 


X " X<,+ ®‘ (a 2 + b 2 * 0) 

y = y 0 + bt 


III. PHƯƠNG TRÌNH CHÍNH TAC của đường thang 

Cho đường thẳng A có phương trinh th am số _ 


x = x 0 + at 
L y = y 0 +bt 


o 


x x A = I-lSL(a.b*0) 

b ___ 


a 


Đó là phương trình chính tắc của đường thẳng A. 

B. CÁC DẠNG TOÁN 

❖ VẤN ĐỂ 1: BIẾN Đổi PHƯƠNG TRÌNH ĐƯỜNG THẪNG 
1. Phương pháp 


a) Từ phương trình tham sô suy ra phương trình tổng quát 


Cho đường thẳng A: 


X = x 0 + at 
y = y 0 + bt 


( 1 ) 


X - x n = at 

* (1) <=> -T . [ » b(x - Xo) = a(y - y 0 ) 

[y-y 0 =bt 

* Suy ra phương trình tổng quát của A. 

b) Từ phương trình tổng quát suy ra phương trình tham số 
Cho đường thẳng A: ax + by + c = 0 

* Cách 1: 

* Tính y theo X (hoặc X theo y): y = —T^--r (b * 0) 

b b 

* Đặt X = cp(t) (hàm bậc nhất theo t) 
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x=ọ(t) 

Suy ra phương trình tham sô' của A là: < a c 

y b^b 


• Cách 2: 

* Tìm điểm M 0 (x 0 ; yo) 6 A 

* Tìm vectơ chỉ phương của A 

* Suy ra phương trình tham sô' của A. 


2. Ví dụ: 

Ví dụ 1: Viết phương trình tống quát của đường thẳng A: 
íx = 2 + 5t f X = -3 


ỉ 


X = 2 + 5t 
y = —3 — 41 
X = -1 + 2t 

y=4 


a) 


b) 


c) 


I 


y = 2-5t 
X = 3t 


[y = 4 ly = -5t 

2: Viết phương trình tham sô' của đường thăng A: 


d) 


Ví dụ 2: Viết phưc 
a) 3x + 6y + 5 = 0 
c) 4x - 3 = 0 


b) 3x - 4y + 13 = 0 
d) 2y - V3 = 0 


❖ VẤN ĐỀ 2: VIẾT PHƯƠNG TRÌNH THAM số, 

PHƯƠNG TRÌNH CHÍNH TAC của đường thang 

1. Phương pháp 

a) Cách 1 

* Tìm điểm Mo(x 0 ; yo) € A 

* Tìm vectơ chỉ phương li = (a; b) của A 



Phương trình tham số của A là: { 

[y = y 0 + bt 


Phương trình chính tắc của A là: 


Phương trình chính tắc của A là: 


b) Cách 2 

* Tìm phương trình tổng quát của A 

* Suy ra phương trình tham số, phương trình chính tắc của A. 

2, Ví dụ 

Ví dụ 3: Viết phương trình tham số, phương trình chính tắc (nếu có) và 
phương trình tổng quát của đường thẳng A trong mỗi trường hợp sau: 

a) Đi qua điểm A(2; -3) và song song trục hoành. 

b) Đị qua điểm B(-2; 1) và song song trục tung. 

c) Đi qua điểm C(2; 3) và vuông góc với đường thẳng d: 4x - 2y + 3 = 0 

d) Đi qua hai điểm M(-4; 3) và N(I; -2). 

. _ 2. 

e) Đi qua điểm E(2; -5) và có hệ số góc k = - J . 
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c. BÀI TẬP LUYỆN TẬP 

2.1. Viết phương trình tham sô" của các đường thẳng sau: 

a) 3x - 2y + 8 = 0 b) -2x + y + 3 = 0 c) 2x - 1 = 0 


2 . 2 . 


a) 


Viết phương trình tổng quát của các đường 

j X "" 5 + ^ b) ỉ x ị 2 

\y = 2 — 4t |y = 6-2t 


thẳng sau: 

c) 


J X = -2 - 3t 

ịy=^ 


2.3. Viết phương trình tham số, phương trình chính tắc (nêu có), phương 
trình tổng quát của đường thẳng A trong mỗi trường hợp sau: 

a) Đi qua A(-l; 2) và song song đường thẳng d: 4x - 3 = 0 

b) Đi qua B(4; -3) và vuông góc với đường thẳng d: -2x + 3y - 4 = 0 

c) Đi qua C(-2; 3) và có hệ số góc k = -4 

d) Đi qua hai điểm M(3; 6) và N(5; -3). 

3 X— 2 y+3 

2.4. Cho điểm A(-5; 2) và đường thắng A: —— = . 

Viết phương trình đường thẳng d: 

a) Đi qua A và song song với A b) Đi qua A và vuông góc với A. 


2.5. Xét vị trí tương đối của các cặp đường thẳng sau đây và tìm tọa độ giao 
diểm (nếu có) của chúng: 


X = 5 +1 

x = 4 + 2t 


A 2 : ị , ' 

y = ~3 + 2t 

[y = -7 + 3t 

x = l + 2t 

. x+3 y-1 

v: 

II 

N) 

1 

Aỉ: 4 - -2 


í X = -6 + 5t 


a) Aj: 

b) Af. 

c) Aj: 4x + 5y - 6 = 0 


A 2 : 


y = 6 — 4t 


2.6. Tìm hình chiếu vuòng góc của điểm M(3; 1) trên đường thảng A: 


Jx = -2-2t 
ịy = 1 + 2t 


í X = -2t r X = —2 — t 

2.7. Cho hai đường thẳng A: -1 và d: ị 

[y = \ + t [y = t 

Viết phương trình đường thẳng d’ dối xứng với d qua A. 

2.8. Tìm điểm M trên đường thẳng A; x - y + 2 = 0, và cách đều hai điểm 
A(0; 4), B(4; -9). 

2.9. Cho hình bình hành có một đỉnh là A(4; -1), biết phương trình đường 
thẳng qua hai cạnh là X - 3y = 0 và 2x + 5y + 6 = 0. Tìm tọa độ ba đinh 
còn lại của hình bình hành đó. 
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2.10. Cho hai đường thẳng: 


X — 3 +1 
y = -2 + 3t 



x = 2 + 2t 
y = -4 +1 


Đường thẳng d đi qua điểm A(2; 3), cắt A và A’ lần lượt tại E và F sao cho 
A là trung điểm của đoạn EF. 

a) Tìm tọa độ của E và F. 

b) Tìm phương trình tham sô' của đường thẳng d. 


§3. KHOẢNG CÁCH VÀ GÓC 


A. TÓM TẮT GIÁO KHOA 

I. KHOẢNG CÁCH TỪ MỘT ĐIỂM đến một đường thang 
1. Công thức tính khoảng cách 

Trong mặt phẳng tọa độ, khoảng cách từ điểm M(x m ; Ỵm) đến đường 
thẳng A: ax + by + c = 0 là: 



2. VỊ trí của hai điểm dôi với một đường thẳng 

Cho đường thẳng A: ax + by + c = 0 và hai điểm M(x m , Ỵm)> N(xnỉ Yn) 
không nằm trên A. Khi đó: 

* M, N nằm cùng phía đốì với A <=> (ax M + by M + c)(axN + byN + c) > 0 

* M, N nằm khác phía đối với A o (axM + by M + c)(ax N + byN + c) < 0. 

3. Áp dụng: Viết phương trình các đường phân giác 

£ ì ^2 

Cho hai đường thẳng cắt nhau: 


A 2 : a 2 x + b 2 y + c 2 = 0 
Phương trình hai đường phân giác 
của các góc tạo bởi hai đường thẳng đó là: 




a,x + b,y + c,,a,x + b ; y + c 1 _ n 

Ậ 1 , + bị 2 _ ^aị + bj 


II. GÓC GIỮA HAI ĐƯỜNG THANG 
Cho hai đường thẳng: 


Ai: aiX + bjy + Ci = 0 

A 2 : a 2 x + + c 2 = 0 


Có vectơ pháp tuyến lần lượt là: 

n,= (a t ; bi); ri 2 = (a 2 ; b 2 ) 
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1. 


Góc giữa Ai và A 2 , kí hiệu (A|, A 2 ) dịnh bởi: 


cos(Ai, A 2 ) = |cos(fĩ,, 


\| _ 1^1 -^2Ỉ _ | a i a 2 + ^ 1 ^ 2 ! 

" 3 KĨH ~ ựal+bí.Vaẫ + bị 


2. Ai 1 A 2 o aja 2 + bib 2 = 0. 

B. CÁC DẠNG TOÁN 

❖ VẤN ĐỀ 1: TÍNH KHOẢNG CÁCH VÀ CÁC ÁP DỤNG 


1. Phương pháp 


a) Tính khoảng cách từ một điểm đến một đường thẳng 

* Viết phương trình tổng quát của đường thẳng A 

* Dùng công thức tính khoảng cách d(M; A) 

b) Tính khoảng cách giữa hai đường thẳng song song 


* Chứng tỏ A // A’ 

* Lấy M(xo; yo) 6 A’ 

* Thì d(A, A’) = d(M; A) 


TT 


A’ 


M 



c) Chứng minh dường thẳng A cắt đoạn thẳng MN 

Cho đường thẳng A: ax + by + c = 0 M 

Đặt A(M) = axM + byM + c 
A(N) = ax N + byN + c 

* A cắt đoạn thẳng MN tại một điểm khác M và N 

o A(M). A(N) < 0 

* A cắt đoạn thẳng MN A(M).A(N) < 0 

* A không cắt đoạn thẳng MN o A(M).A(N) > 0 

d) Viết phương trình các dường phân giác của góc tạo bởi hai 
dường thẳng cắt nhau: 


Dùng công thức:. 


a|X + b,y + c, + a 2 x + b 2 y + c, 

V a i 2 +b í ~ Ậị+bị 


= 0 


e) Viết phương trình đường phân giác trong hay phân giác ngoài 
của một tam giác. 

* Viết phương trình hai đường phân giác di, d 2 của góc A. 

* Xét vị trí của B, c đối với di (hoặc d 2 ) A 

• B, c nằm khác phía đốì với dj 

"dị là phân giác trong của góc A 
d 2 là phân giác ngoài của góc A 

B, c nằm cùng phía đối với d! B 

[dị là phân giác ngoài của góc A 

[d 2 là phần giác trong của góc A 
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2. Ví dụ: 

Ví dụ 1: Tính khoảng cách từ điểm M đến đường thẳng A trong mỗi 
trường hợp sau: 

a) M(3; 5) và A: 4x + 3y + 1 = 0 

Ví dụ 2: Cho hai đường thẳng: A: 3x + 4y - 5 = 0 ; A’: — X + 2y - 1 = 0. 

a) Chứng minh A song song với A\ 

b) Tính khoảng cách giữa A và A\ 

Ví dụ 3: Cho tam giác ABC với A(l; 0), B(2; -3), C(-2; 4) và đường thẳng 
A: X - 2y + 1 = 0. Xét xem A cắt cạnh nào của tam giác (không dùng đồ thị). 

Ví dụ 4: Cho tam giác ABC với A(4; 6), B(0; 3), C(4; 0) 

a) Viết phương trình tổng quát của hai đường thẳng AB và AC 

b) Viết phương trình hai đường phân giác của các góc tạo bởi hai đường 
thẳng AB và AC. 

c) Viết phương trình đường phân giác trong của góc A. 

❖ VẤN ĐỂ 2: TÍNH GÓC GIỮA HAI ĐƯỜNG THẢNG 

1. Phương pháp _ 


a) Tính góc giữa hai dường thẳng 

Tính góc (Ai, A 2 ) 

* Tim vectơ pháp tuyến của Ai, A 2 (hoặc vectơ chỉ phương của Ai, A 2 ). 

* Dùng công thức tính cosíAị, A 2 ). Suy ra (Ai, A- 2 ). 

b) Tìm các góc tạo bởi hai đường cắt nhau và không vuông góc 
Aj và A 2 

* Tính góc (Aj, A 2 ). 



* Các góc cần tìm là í _ ' 

[p= 180 ° --a 


2. Ví dụ 


Ví dụ 5: Tìm góc giữa hai đường thẳng Au A 2 trong mỗi trường hợp sau: 


a) Ai: 2x - y + 5 = 0 


A 2 : 3x + y - 6 = 0 




Vỉ dụ ổ: Tìm các góc tạo bởi hai đường thẳng: 

Aj: X + V3y -1 = 0; A 2 : 3x + V3y +2 = 0 
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c. BÀI TẬP LUYỆN TẬP 

3.1. Cho tam giác ABC với A(-l; -3), B(-2; 3), C(2; 1) 

a) Viết phương trình đường thẳng BC. 

b) Tính độ dài đường cao AH trong AABC. 

c) Tính khoảng cách từ B đến trung tuyến qua c. 

d) Tìm bán kính đường tròn tâm I(-3; 2) và tiếp xúc với BC. 

3.2. Cho đường thẳng A: 2x + y - 1 = 0 và hai điểm A(2; 1), B(l; -3) 

a) Chứng minh A cắt đoạn thẳng AB 

b) Tim các điểm M trên A và cách đường thẳng d: 4x + 3y - 10 = 0 một 
khoảng cách bằng 2. 

3.3. Viết phương trình đường thẳng A: 

a) Qua A(l; 2) và cách đều hai điểm M(2; 3), N(4; -5) 

b) Qua A(2; 5) và cách B(5; 1) một khoảng bằng 3. 


3.4. Cho dường thẳng A:x-y + 2 = 0và hai điểm 0(0; 0); A(2; 0) 

a) Chứng minh hai điểm A và o nằm cùng phía đối với A 

b) Tìm điểm đối xứng của o qua A 

c) Tìm điểm M trên A sao cho độ dài đường gấp khúc OMA ngắn nhất. 

3.5. Tìm tập hợp các điểm 

a) Cách đường thẳng -2x + 5y - 1 = 0 một khoảng cách bằng 3. 

b) Cách đều hai đường thẳng 4x-3y + 2 = 0vày-3 = 0 

3.6. Cho ba điểm A(2; 0), B(4; 1), C(l; 2). 

a) Chứng minh A, B, c là ba đỉnh của một tam giác. 

b) Viết phương trình đường phân giác trong của góc A. 

c) Tìm tọa độ tâm I của dường tròn nội tiếp AABC. 

3.7. Cho tam giác ABC. 

Biết AB: X - y + 4 = 0; BC: 3x + 5y + 4 = 0; AC: 7 x + y - 12 = 0. 

a) Viết phương trình dường phân giác trong của góc A. 

b) Tính diện tích AABC. 

c) Không dùng hình vẽ, hãy cho biết gô'c tọa độ 0 năm trong hay ngoài 
tam giác ABC. 

3.8. Cho ba điểm A(4; -1), B(-3; 2), C(l; 6). Tính góc BAC và góc giữa hai 
đường thẳng AB,. AC. 



3.9. Xác định m để góc tạo bởi hai đường thẳng Aj: 


và A 2 : 3x + 4y + 12 = 0 bằng 45°. 

3.10. Viết phương trình đường thẳng A qua M(2; 1) và tạo với đường thẳng 
d: 2x - 3y + 2 = 0 một góc 45°. 
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§4. ĐƯỜNG TRÒN 
A. TÓM TẮT GIÁO KHOA 


I. PHƯƠNG TRÌNH ĐƯỜNG TRÒN 


1. Dạng 1: Trên mặt phẳng tọa độ, phương trình đường tròn ư&) có tâm 
I(xo; yo) và bán kính R là: 

(x-x 0 ) 2 +(y-y 0 ) 2 = R 2 Ị 

Đặc biệt: Phương trình đường tròn tâm 0(0; 0), bán kính R là: 

„2 . „2 »2 
X + y = R . 


2. Dạng 2: 


Phương trình X 2 + y 2 + 2ax + 2by + c = 0 

với điều kiện a 2 + b 2 - c > 0, là phương trình đường tròn. 
Tâm I(-a; -b) 

Bán kính R = Va 2 + b 2 -c 


II. PHƯƠNG TRÌNH TIẾP TUYẾN CỦA ĐƯỜNG TRÒN 

1. Điều kiện tiếp xúc của đường thẳng và dường tròn 

Cho đường thẳng A và dường tròn ('$’) tâm I, bán kính R 

A tiếp xúc với (?*) o d(I, A) = R 


2. Tiếp tuyến tại một điểm của dường tròn 

Viết phương trình tiếp tuyến A của đường 
tròn (^) tại điểm M(xm; yM) e 0^). 

* Tìm tâm I(x 0 ; y 0 ) của (*ỹ) 

* Vectơ pháp tuyến của A là: 

IM = (x M - x 0 ; y M - yo) 

* Tiếp tuyến A là đường thẳng qua M, 
có vectơ pháp tuyến là IM nên có 
phương trình là: 

(x M - xo)(x - x M ) + (y M - yo)(y - yM> = 0 

3. Tiếp tuyến có phương cho trước hay đi qua một điểm cho trước 

ở ngoài đường tròn 

* Tìm tâm I và bán kính R của dường tròn iW) 

* Viết dạng của phương trình tiếp tuyến A 

* A tiếp xúc (W) <=> d(I; A) = R 

Suy ra các hệ sô' chưa biết rồi viết phương trình của A. 
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B. CÁC DẠNG TOÁN 

❖ VẮN ĐỀ lĩ TÌM TÂM VÀ BÁN KÍNH CỦA ĐƯỜNG TRÒN 


1. Phương pháp 


a) Cách 1: 


* Đưa phương trình đường tròn tìm về dạng: (x - X 0 ) 2 + (y - y 0 ) 2 = R 

* Suy ra < 

r# Tâm^CXoiyy) 

• Bán kính :R 

b) Cách 2: 


* Đưa phương trình đường tròn về dạng: 


X 2 + y 2 + 2ax + 2by + c = 0 

* Kiểm tra diều kiện: a 2 + b 2 - c > 0 

* Suy ra < 

• Tâm: I(-a;-b) 

* Bán kính: R = Va 2 + b 2 - c 


2. Ví dụ 

Ví dụ 1: Tìm tâm và bán kính của các đường tròn (nếu có) cho bỏi các 


phương trình sau: 

a) (x + 3) 2 +(y-VỈ) =5 (1) 

b) (¥) ỉ+ (-f 1 J =4 <2) 

c) X 2 + y 2 - 2x + 6y - 7 = 0 (3) 

d) 2x 2 + 2y 2 - 4x + 6y - 5 = 0 (4) 

e) X 2 + y 2 - 2x - 8y + 20 = 0 (5) 

f) X 2 + y 2 - 8x + 6y + 25 = 0 (6) 


Ví dụ 2: Cho dường (Cm) có phương trình: 

X 2 + y 2 + 4mx - 2my + 2m + 3 = 0 

a) Định m để (Cm) là một đường tròn. 

b) Định tâm và bán kính của đường tròn (Cm). 
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❖ VẤN ĐỂ 2: TÌM PHƯƠNG TRÌNH ĐƯỜNG TRÒN 

1. Phương pháp 

a) Cách 1: Dùng tâm và bán kính 

* Tìm tọa dộ tâm I(x 0 ; y 0 ) của đường tròn (^) 

* Tìm bán kính R của (‘iềP). 

* Phương trình của (&): (x - Xo ) 2 + (y - yo) 2 = R 2 
h) Cách 2: Dùng phương trình tổng quát 

* Phương trình đường tròn có dạng: X 2 + y 2 + 2ax + 2by + c = 0 

* Lập hệ phương trình với ẩn sô' là a, b, c 

* Giải hệ tìm a, b, c rồi suy ra phương trình của (*$). 

2. Ví dụ 

Ví dụ 3: Viết phương trình đường tròn {W) trong mồi trường hợp sau: 

a) Có tâm 1(3; 0) và qua điểm A(2; -3). 

b) Có tâm 1(6; 1) và tiếp xúc với đường thẳng A: X + 2y - 3 = 0. 

c) Có đường kính AB với A(4; -2), B(-3; 6). 

d) Ngoại tiếp tam giác ABC vđi A(2; -1), B(l; 2), C(-3; -1). 

Ví dụ 4: Viết phương trình đường tròn (<ỹ) trong mỗi trường hợp sau: 

a) Qua A(-l; 2), B(3; 0) và có tâm nằm trên dường thẳng A: 7x + y - 6 = 0. 

b) Qua A(3; 4) và tiếp xúc trục hoành tại B( -2; 0). 

c) Qua A(l; 2) và tiếp xúc đường thẳng A: 3x - 4y + 2 = 0 tại B(-2; -1). 

d) Có bán kính R = 5 và tiếp xúc đường thẳng A: 3x - 4y - 31 = 0 tại A(l; -7). 

❖ VẤN DỂ 3: TIẾP TUYẾN CỦA ĐƯỜNG TRÒN 

1. Phương pháp 

a) Loại 1: Tiếp tuyến tại điểm M(x m ; y M ) thuộc đường tròn 

Xem phần tóm tắt giáo khoa. 

b) Loại 2: Tiếp tuyến có phương cho trước 

Xem phần tóm tắt giáo khoa, cần chú ý: 

* A có hệ sô' góc k => A: y = kx + m 

* A // d: ax + by + c = 0 < => A: ax + by + m = 0 (với m^c) 

* A 1 d: ax + by + c = 0 => A: bx - ay + m = 0 

(hoặc là -bx + ay + m = 0) 

c) Loại 3: Tiếp tuyến qua điểm A(x a ; yfi) à ngoài đường tròn (W) 

* Tìm tâm I và bán kính R của (*$) 

* Phương trình tiếp tuyến A có dạng: 

a(x - x A ) + b(y - y A ) = 0 (với a 2 + b 2 * 0) 

* A tiếp xúc (‘ỹ) o d(I; A) = R 

Chọn a, b thích hợp rồi suy ra phương trình tiếp tuyến A. 
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2. Ví dụ 

Vi dụ 5: Cho đường tròn (^): X 2 + y 2 - 2x - 6y + 5 = 0. 

Viết phương trình tiếp tuyến A vđi (‘ễo trong mỗi trường hợp sau: 

a) Tại điểm M(2; 1) thuộc (^). 

b) Có hệ số góc bằng -2. 

c) Song song với đường thẳng d: 2x - y + 2 = 0. Tìm tọa độ tiếp điểm. 

d) Vuông góc với đường thẳng d: 3x - 2y + 1 = 0. 

c. BÀI TẬP LUYỆN TẬP 

4.1. Viết phương trình dường tròn trong mỗi trường hợp sau: 

a) Qua A(l; 0), B(2; 0) và tiếp xúc dường thẳng A: X - y = 0. 

b) Qua A(0; -1), B(0; -4) và tiếp xúc trục Ox. 

c) Có tâm trên đường thẳng d: x 4 - y - 3 = 0, có bán kính R = 1 và tiêp 
xúc trục hoành. 

d) Có tâm trên dường thẳng d: X + y - 5 = 0, có bán kính R = \ĩĩõ và 
tiếp xúc đường thẳng A: 3x + y - 3 = 0. 

e) Có tâm trên đường thẳng d: X - 2y - 6 = 0 và tiếp xúc đường thẳng 
A: X - y - 1 = 0 tại điểm A(2; 1). 

4.2. Viết phương trình đường tròn (*ỹ) trong mỗi trường hợp sau: 

a) Qua A(2; 4) và tiếp xúc với các trục tọa dộ. 

b) Có tâm trên đường thẳng d: 4x - 2y - 8 = 0 và tiếp xúc với hai trục tọa độ. 

c) Có tâm trên đường thẳng d: 4x + 3y - 2 = 0 và tiếp xúc với hai đường 
thẳng Ai: X + y + 4 = 0, A 2 : 7x - y + 4 = 0. 

d) Có tâm trên đường thẳng d: 2x - 3y + 1 = 0 và tiếp xúc với hai đường 
thẳng Ai: X + 2y - 1 = 0, A 2 : X + 2y + 3 = 0. 

4.3. Cho dường tròn C3T) tâm 1(1; -1) và qua điểm A(2; 2) 

a) Viết phương trình đường tròn ( < ệ). 

b) Chứng minh điểm M(2; 1) ở trong đường tròn. 

c) Viết phương trình đường thẳng A qua M, cắt tại hai điểm p, Q sao 
cho M là trung điểm PQ. 

4.4. Xét vị trí tương đối của đường thẳng A và đường tròn (W) có phương trình: 

A: 3x + y + 1 = 0 ; (‘ễ’): X 2 + y 2 - 4x + y + 1 = 0 

4.5. Tìm tọa độ giao điểm của hai đường tròn: 

(%): X 2 + y ? - 7x - y = 0 ; (*&'): X 2 + y 2 - X - 7y - 18 = 0 

4.6. Cho dường tròn (‘ềO: X 2 + y 2 - 4x - 6y - 12 = 0 và điểm A(7; -7) 

a) Chứng minh điểm A ở ngoài đường tròn Cệ). 

b) Viết phương trình tiếp tuyến cùa ($0 song song với dường thẳng 

d: 3x + 4y - 6 = 0 

c) Viết phương trình tiếp tuyêh của ( c ệ) đi qua điểm A. 

4.7. Cho đường tròn (*$?): X 2 + y 2 + 2x - 4y - 4 = 0 và điểm A(3; 5) 

Viết phương trình tiếp tuyến của (^) kẻ từ A. Giả sử các tiếp tuyến tiếp 
xúc với đường tròn tại M và N. Tính độ dài MN. 
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PHẦN 2: NHỮNG BÀI TOÁN cơ BẢN 

1. BÀI TOÁN 1. Tìm tọa độ giao điếm của hai đưòng thắng cắt nhau. 

Ví dụ: Tìm tọa độ giao điếm M của các cặp đường thắng cắt nhau sau: 

_ fx = l + 2 1 í* = 2-3 1 

a)x + j/-4 = 0và2x-y-5 = 0 b) •< và ■< 

L V = 3 — í [y = -ì + t 


ịx=\+t . X —5 v+4 

c) X - y + 3 = 0 và •< d) 2x + 3y - 7 = 0 và ——— = — 

[ y = 7 - 2t 3 -5 

2. BÀI TOÁN 2. Tìm điểm đối xứng của một điểm qua một đường thẳng 

Ví dụ: Tìm điểm M ' đối xứng với điểm qua đưòng thẳng À : X - 3 V - 5 = 0 . 


À:x-3>-5 = 0 


M(l:2) | H n 


A/-(?) 

4 -- 


3. BÀI TOÁN 3. Kiếm tra tính cùng phía, khác phía của hai điếm với một đường thắng. 

Ví dụ: Cho đường thắng A : X - 3 J’ + 5 = 0 . Xét vị trí cùng phía, khác phía của các cặp điểm sau 
với đường thẳng À .a) X(l;-2) và 1;—3) b) c(2;3) và Z)(-2;-l) 

4. BÀI TOÁN 4. Viết phương trình đường phân giác của góc tạo bởi hai đường thắng cắt 
nhau. 

Ví dụ: Cho hai đưòng thẳng Aj:3x — 4y + ỉ = 0 và A, :5x + l2y — 2 = 0. Viết phương trình 
đường phân giác của góc tạo bởi hai đường Aj và A,. 

5. BÀI TOÁN 5. Viết phưong trình đường phân giác trong, phân giác ngoài của góc trong tam 
giác. 

Ví dụ: Cho tam giác ABC với x(3;0),5(l;l),c(-l;8). Viết phương trình đường phân giác 
trong, phân giác ngoài của góc A. 

6. BÀI TOÁN 6. Tìm chân đường phân giác trong, ngoài của góc trong tam giác. 

Ví dụ: Cho tam giác ABC với x(l;5),5(—'4;5),c(4;—l). Xác định tọa độ chân đường phân giác 
trong và phân giác ngoài của góc A. 



7. BÀI TOÁN 7. Tìm trọng tâm, trực tâm, tâm đường tròn ngoại tiếp, tâm đường tròn nội tiếp 
tam giác. 

Ví dụ: Cho tam giác ABC với x(2;6),5(— 3;— 4),c(5;0) . Tìm trọng tâm, trực tâm, tâm đường 

tròn ngoại tiếp, tâm đường tròn nội tiếp tam giác ABC. 

Ả A 
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PHẦN 3: 10 BÀI TOÁN HÌNH HỌC OXY 

Bài toán 1. Tìm M thuộc đường thẳng d đã biết phương trình và cách điểm I một 
khoảng cho trước (IM=R không đổi) 
c. VÍ DỤ GỐC: 


Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho điểm /(5;2) và đường thẳng À:2v-^ + 3 = 0. Tìm tọa 
độ điểm M thuộc đường thẳng À sao cho MI = 5. 



Cách 1: = . ĐS: M(l;5) hoặc 


Cách 2: MI - 5 M thuộc đường tròn tâm I bán kính R=5 => M là giao điểm của đường 

thẳng và đường tròn —> M. 

1. CÁCH RA ĐÈ 1: 

Ví dụ 1 (D - 2006): Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho đường tròn 
(c):x 2 + y 2 - 2x-2y + \ = 0 và đường thẳng d:x-y + 3 = 0. Tìm tọa độ điểm M nằm 
trên d sao cho đường tròn tâm M , có bán kính gấp đôi bán kính đường tròn (c) , tiếp xúc 
ngoài với đường tròn (c). 


X- v-3 = 0 

HD: Điểm M thuộc đường thẳng d => M (í). Từ (C) => tâm I và bán kính R. ta có IM=3R 
=> M. ĐS: M(l;4) hoặc M(- 2;l). 

Ví dụ 2 (A - 2011): Trong mặt phang tọa độ Oxy, cho đường thẳng A:x+v + 2 = 0 và 
đường tròn (c) : X 2 + y 2 -4x- 2y - 0. Gọi I là tâm của (C),M là điểm thuộc À. Qua M 
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kẻ các tiếp tuyến MA và MB đến (c) (A,B là các tiếp điểm). Tìm tọa độ điểm M , biết tứ 
giác MAIB có diện tích bằng 10. 


ài X+V+2 = 0 



Hướng dẫn: Từ (C) => tâm I và bán kỉnh R. Từ tứ giác MAIB có diện tích bằng 10 => 
diện tích tam giác MBI. Có BI => MB, mà M(t) => M. ĐS: M(2;-4) hoặc M[— 3;l). 

Ví dụ 3 (B - 2002): Cho hình chữ nhật ABCD có tâm /Ị^;oj, phưong trình đường thẳng 

AB là x-2y + 2 = 0 và AB = 2AD . Tìm tọa độ các điểm A,B,C,D biết rằng A có hoành 
độ âm. 



Ta có AD=2d(I,AB) => t. 

Cách 2: AD=2d(I,AB)=2IH. Tính được IA=IB, từ đó => A, B là giao điểm của đường thẳng 
AB và đường tròn tâm I, bán kính R=IA. ĐS: A(-2;0),B(2;2),C(3;0),D(-l;-2). 

Ví dụ 4 (B - 2009 - NC): Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho tam giác ABC cân tại A có 
đỉnh A(-l;4) và các đỉnh B,c thuộc đường thẳng A:x-y-4 = 0. Xác định tọa độ các 
đỉnh B và c, biết diện tích tam giác ABC bằng 18. 
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Hướng dẫn: Từ diện tích tam giác ABC ■=> BC => AB = AC. Ta có B, c là giao điểm của 
đường thẳng với đường tròn tâm A bán kỉnh AB. ĐS: bỊ^;-- hoặc 


c 


3._5 
2 ’ 2 


,B 


113 

2 ’ 2 J ’ 


Ví dụ 5: Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho hình vuông ABCD , có BD nằm trên đường 
thẳng có phưong trình x + y-3 = 0, điểm M(-l;2) thuộc đường thẳng AB , điểm 
N[ 2;-2) thuộc đường thẳng AD. Thn tọa độ các đỉnh của hình vuông ABCD biết điểm B 
có hoành độ dưong. 



Ví dụ 6. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho hình thang ABCD vuông tại A và D , có 
AB = AD < CD , điểm 5(1;2), đường thẳng BD có phưong trình y = 2. Biết đường thẳng 
A:lx-y-25 = 0 cắt các đoạn thẳng AD,CD lần lượt tại hai điểm M,N sao cho 

BM vuông góc với BC và tia BN là tia phân giác trong của MBC. Tìm tọa độ điểm D 
biết D có hoành độ dưong. 
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Ví dụ 7. (A, AI - 2012 - CB): Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, cho hình vuông ABCD. Gọi 
M là trung điểm của cạnh BC,N là điểm trên cạnh CD sao cho CN = 2ND. Giả sử 


M 



và AN có phuong trình 2x - y - 3 = 0. Tìm tọa độ điểm A. 



Ví dụ 8. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho hai đuờng thẳng Àj: 3V + y + 5 = 0, 
ầ 2 :x-2y-3 = 0 và đuờng tròn (c): V 2 + y 2 -6x + 10v + 9 = 0. Gọi M là một điểm thuộc 
đuờng tròn (c) và (V) là điểm thuộc đuờng thẳng Aj sao cho M và N đối xứng với 
nhau qua À 2 . Tìm tọa độ điểm N. 


Ví dụ 9. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, cho tam giác ABC vuông tại ^Ịl;->/3j có góc 

ABC = 30°, đuờng thẳng A:x-y + 2 = 0 là tiếp tuyến tại B của đuờng tròn ngoại tiếp tam 
giác ABC. Tìm tọa độ các điểm B và c, biết B có hoành độ là một số hữu tỉ. 



Ví dụ 10. Cho hình thoi ABCD , ngoại tiếp đuờng tròn (c):v 2 +y 2 -2v + 2y-18 = 0. Biết 
AC-2BD, điểm B có hoành độ duong và thuộc đuờng thẳng À:2x-y-5 = 0. Viết 
phuong trình cạnh AB . 
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Ví dụ 11. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho hình chữ nhật ABCD có E,F lần lượt thuộc 
các đoạn AB,AD sao cho EB - 2EA, FA = 3FD, F(2;l) và tam giác CEF vuông tại F . 
Biết rằng đường thẳng X - 3y - 9 = 0 đi qua hai điểm C,E . Tìm tọa độ điểm c biết c có 
hoành độ dưong. 



lớn CD và BCD = 45°. Đường thẳng AD và BD lần lượt có phưong trình 3x — y = 0 và 
x-2y = 0. Viết phưong trình đường thẳng BC biết diện tích hình thang bằng 15 và điểm 
B có tung độ dưong. 


Ví dụ 13: Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho hình thang cân ABCD có hai đường chéo 
vuông góc với nhau và AD = 3 BC . Đường thẳng BD có phưong trình X + 2y -6 = 0 và 
tam giác ABD có trực tâm là //(-3; 2). Tìm tọa độ các đỉnh c và D . 



Trên tia BC lấy điểm M sao cho BM.BC-15. Phưong trình đường thẳng 
AC :4x + 3y-32 = 0. Tìm tọa độ điểm c biết bán kính đường tròn ngoại tiếp tam giác 

MAC bằng ~~~ ■ 
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Ví dụ 15: Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho đường tròn (r):(v-T) 2 + ị y y-ìf =5 và 
đường thẳng A:x + y + 2-0. Từ điểm A thuộc À kẻ hai đường thẳng lần lượt tiếp xúc với 
(r) tại B và c. Tìm tọa độ điểm A biết diện tích tam giác ABC bằng 8. 



Ví dụ 1 (B - 2005): Cho hai điểm x(2;0) và ổ( 6;4). Viết phưong trình đường tròn (c) 
tiếp xúc với trục hoành tại điểm A và khoảng cách từ tâm của (c) đến điểm B bằng 5. 

Ví dụ 2 (B - 2009 - CB): Cho đường tròn (c) :(v-2) 2 + V 2 =y và hai đường thẳng 

Aj: V - y = 0 và Ả 2 : X - ly = 0. Xác định tọa độ tâm K và bán kính của đường tròn (Cj); 
biết đường tròn (Cj) tiếp xúc với các đường thẳng Aj,à 2 và tâm K thuộc đường tròn (c). 



Ví dụ 3 (B - 2012 - CB): Cho đường tròn (Cj) : V 2 + y 2 = 4,(C 2 ) : V 2 + y 2 -Ỉ2x + Ỉ8 = 0 và 
đường thẳng d:x-y- 4 = 0. Viết phưong trình đường tròn có tâm thuộc (C 2 ), tiếp xúc với 
d và cắt (Cj) tại hai điểm phân biệt A và B sao cho AB vuông góc với d . 

Ví dụ 4. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho tam giác ABC cân tại A nội tiếp đường tròn 
(r) có tâm /(0;5). Đường thẳng AI cắt đường tròn (r) tại điểm M(5;0) với M khác A. 
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Đường cao kẻ từ đinh c cắt đường tròn (r) tại với N khác c. Tìm tọa độ 

các đỉnh của tam giác ABC , biết B có hoành độ dưong. 


A(?) 



Ví dụ 5: Cho đường tròn (c) : X 2 + y 2 = 8 . Viết phưong trình chính tắc của elip (£■) có độ 
dài trục lớn bằng 8 và (£) cắt (c) tại bốn điểm phân biệt tạo thành bốn đỉnh của hình 
vuông 

Ví dụ 6. (D - 2013 - NC): Cho đường tròn (c):(x-l) 2 + (y-r ) 2 =4 và đường thẳng 
À: y - 3 = 0. Tam giác MNP có trực tâm trùng với tâm của (c) , các đỉnh N và p thuộc 
À, đỉnh M và trung điểm của cạnh MN thuộc (c) . Tìm tọa độ điểm p. 



Ví dụ 7. Cho đường tròn (c) :(v-4) 2 + (y-l) 2 =2 và (c) :(x- y) 2 + (y-5) 2 =8 . Cho 
AB là một đường kính thay đổi của đường tròn (c) và M là một điểm di động trên đường 
tròn (c) . Tìm tọa độ các điểm M,A,B sao cho diện tích của tam giác MAB lớn nhất. 

3. CÁCH RA ĐÈ 3: 
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Ví dụ 1: Cho đường tròn (c) :v 2 + y 2 -2x + 4y-20 = 0 và điểm^4(4;2). Gọi d là tiếp 
tuyến tại A của (c) . Viết phương trình đường thẳng À đi qua tâm I của (c) và À cắt d 
tại M sao cho tam giác AIM có diện tích bằng 25 và M có hoành độ dương. 

x-y = u 




Ví dụ 2: Cho tam giác ABC có diện tích bằng 2, đường thẳng đi qua A và B có phương 
trình x-y = 0. Tìm tọa độ trung điểm M của AC biết /(2;l) là trung điểm của BC. 

Ví dụ 3 (B-2003): Cho tam giác ABC có AB = AC,BẮC = 90°. Biết M(l;-l) là trung 

điểm cạnh BC và là trọng tâm tam giác ABC. Tìm tọa độ các đỉnh A,B,C. 



AB , điểm //(-2;4) và điểm /(-l;l) lần lượt là chân đường cao kẻ từ B và tâm đường 
tròn ngoại tiếp tam giác ABC. Tìm tọa độ điểm c. 

Ví dụ 5: Cho các điểm ^4(l0;5),i?(l5;-5) và T)(-20;0) là các đỉnh của hình thang cân 
ABCD trong đó AB song song với CD. Tìm tọa độ đỉnh c. 
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.4(10; 5) 


5(15;-5) 


.4(10; 5) 1 5(15;-5) 


£>(-20;0) 


C(?) 


Cách 1 



C(?) 


Ví dụ 6.: Cho hình thoi ABCD có tâm/(3;3) và AC = 2BD. Điểm M 1^2;^ thuộc đường 

i 13^1 . . _ TT . ẨJ , , , 

thăng /15 , điêm VI 3;^- j thuộc đường thăng CD. Viêt phưong trình đường chéo BD biêt 


đỉnh B có tung độ nguyên. 

(?) 



Ví dụ 7 (D-2010-CB): Cho tam giác ABC có đỉnh A(3;-7), trực tâm là //(3;-l), tâm 
đường tròn ngoại tiếp là /(-2;0) . Xác định tọa độ đỉnh c biết c có hoành độ dưong. 
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Ví dụ 8: Cho hai điểm A(l;2),5(4;3). Tìm tọa độ điểm M sao cho MAB = 135° và 
khoảng cách từ M đến đường thẳng AB bằng ~~~ ■ 



Ví dụ 9: Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho hình chữ nhật ABCD có các cạnh AB và AD 
tiếp xúc với đường tròn (r) có phưong trình (x + 2) 2 + (.y-3) 2 = 4. Đường chéo AC cắt 


đường tròn (r) tại hai điểm M,N . Biết M Ị , trục tung chứa điểm N và không 

song song với AD ; diện tích tam giác ADI bằng 10 và điểm A có hoành độ âm và nhỏ hon 
hoành độ của D . Tìm tọa độ các đỉnh của hình chữ nhật ABCD. 

Ví dụ 10 (Khối A, Al-2014): Trong mặt phang tọa độ Oxy, cho hình vuông ABCD có 
điểm M là trung điểm AB và N là điểm thuộc A c sao cho AN=3NC. Viết phưong trình 
đường thẳng CD, biết M(l;2) và N(2;-l). 




4. CÁCH RA ĐÈ 4: 


Ví dụ 1: Trong mặt phang tọa độ, cho đường tròn (c):x 2 +y 2 -2x + 4y-20 = 0 và hai 
đường thẳng d l : 2x + y - 5 = 0, d 2 : 2x + y = 0. Lập phưong trình đường thẳng À tiếp xúc 
với đường tròn (c) tại A cắt Oxy d x ,d 2 lần lượt tại B và Csao cho B là trung điểm của 
đoạn thăng AC. 


Nếu bạn cần lời giải xin liên hệ email: taỉlỉeutoan2015vl(ạ), gmail.com 


Page 31 















Ví dụ 2 (A - 2010 - CB): Cho hai đường thẳng d x : y/ĩx + y - 0 và d 2 : \Ì3x -y- 0 . Gọi 
(T) là đường tròn tiếp xúc với dị tại A, cắt d 2 tại hai điểm B và Csao cho tam giác 

. 73 

ABC có diện tích băng —7 và diêm A có hoành độ dưong. 


AỢ) 



giác ABC tiếp xúc với các cạnh BC,CA,AB tưong ứng tại các điểm D,E,F . Cho D(3;l) 
và đường thẳng EF có phưong trình _y - 3 = 0. Tìm tọa độ đỉnh A , biết A có tung độ 
dương. 

BÀI TẬP VẬN DỤNG 

Bài 1. Trong mặt phang tọa độ Oxy, cho đường tròn (c): X 2 + y 2 - 4x - 6 y - 12 = 0. Tìm 
tọa độ điểm M thuộc đường tròn (c) có diện tích gấp bốn lần diện tích đường tròn (c) và 
(c) đồng tâm với (c) . Biết đường thẳng d :2x-y + 3 = 0 đi qua điểm M . 
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Bài 2. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, cho điểm c (2;-5), đường thẳng À : 3x - 4y + 4 = 0 . 
Tìm trên đường thẳng À hai điểm Ả và B đối xứng với nhau qua điểm /Ị^2;^J sao cho 
diện tích tam giác ABC bằng 15. 

Bài 3. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho hình vuông ABCD có phưong trình cạnh 
( 19 ^. . 

AB : 4x + 3y - 24 = 0 và 7^1 — 2 ’ 2 J là ^ a0 ^ a ’ đường chéo. Tìm tọa độ các đỉnh của 

hình vuông ABCD, biết đỉnh A có hoành độ dưong. 

A(7) 



Bài 4. Trong mặt phang tọa độ Oxy, cho hình thoi ABCD biết phưong trình của một đường 
chéo là 3v + y-1 = 0, điểm i?(0;3), diện tích hình thoi bằng 20. Tìm tọa độ các đỉnh còn 
lại của hình thoi. 

Bài 5.. Trong mặt phang tọa độ Oxy . Viết phưong trình đường tròn (c) đi qua hai điểm 
^(0;5),5(2;3) và có bán kính R = yJ ĩõ. 

Bài 6. Trong mặt phang tọa độ Oxy, cho tam giác ABC cân tại A nội tiếp trong đường tròn 
(c) : V 2 + y 2 + 2x - 4y +1 = 0 và M(0;l). Tìm tọa độ các đỉnh của tam giác ABC biết M 
là trung điểm của cạnh AB và A có hoành độ dưong. 
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4í*-JĨ\2-Jĩ) 



Bài 7. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho tam giác ABC đều, biết điểm ( 2 + v'"c;2- vo ị và 
đường thẳng BC :x-y = 0. Tìm tọa độ B và c . 

Bài 8. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho điểm v4(-l;2) và đường thẳng A \ x-2y + 3 = 0. 
Trên đường thẳng À lấy hai điểm B,c sao cho tam giác ABC vuông tại c và AC = 3 BC . 
TÌm tọa độ đỉnh B . 



Bài 9. Trong mặt phang tọa độ Oxy, cho đường thẳng d:x-y -3 = 0 và điểm A (2;6). 
Viết phưong trình đường tròn ngoại tiếp ngoại tiếp tam giác ABC biết rằng hai điểm B, c 


thuộc đường thẳng d , tam giác ABC vuông tại A và có diện tích bằng 


_35_ 

yỉĩ’ 


Bài 10. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho hình vuông ABCD và A{- 1;2). Gọi M,N lần 

lượt là trung điểm của AD và DC , E là giao điểm của BN và CM. Viết phưong trình 
đường tròn ngoại tiếp tam giác BME biết BN nằm trên đt 2x + y - 8 - 0. 
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Bài 11. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho điểm v4(—1;3) và đường thẳng À có phưong 
trình X -2y + 2 = 0 . Dựng hình vuông ABCD sao cho hai đỉnh B, c nằm trên À. Tìm tọa 
độ các đỉnh B,C,D biết c có tung độ dưong. 

Bài 12. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho hình chữ nhật ABCD có diện tích bằng 12, tâm 


, ,. , , ~ rí 9 3ì „ 

của hình chữ nhật là diêm I\ thuộc đoạn BD sao cho IB = 2ID . Tìm tọa độ các đỉnh 

u 2 ) 

của hình chữ nhật, biết A có dung độ dưong. 



Bài 13. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho hình chữ nhật ABCD và điểm M(3;0) là trung 
điểm của cạnh AD . Tìm tọa độ các đỉnh của hình chữ nhật ABCD có phưong trình 
AD : 2x + y -1 = 0, điểm /(-3;2) thuộc đoạn BD sao cho IB = 2ID . Tìm tọa độ các đỉnh 
của hình chữ nhật, biết D có hoành độ dưong và AD = 2 AB . 


Bài 14. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho hình vuông ABCD có đỉnh rì(0;5) và một 
đường chéo nằm trên đường thẳng có phưong trình 2x - y = 0 . Tìm tọa độ các đỉnh còn lại 
của hình vuông, biết B có hoành độ lớn hon 2. 
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Bài 15. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho hình thang ABCD vuông tại A và D có đáy lớn 
CD . Biết BC = 2AB = 2AD , trung điểm của BC là điểm M(l;0), đuờng thẳng AD cospt 

V - \Ì3y + 3 = 0. Tìm tọa độ điểm A biết A có tung độ nguyên. 

Bài 16. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho tam giác ABC cân tại A, biết 
BAC = 120°;M(l;2) là trung điểm của cạnh AC. Đuờng thẳng BC có phuong trình 
x-y + 3 = 0. Tìm tọa độ điểm A biết điểm c có hoành độ duong. 



Bài 17. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho đuờng tròn (c): V 2 + y 2 -8v + 6v + 21 = 0 và 
đuờng thẳng d : 2v + y - 3 = 0. Xác định tọa độ các đỉnh hình vuông ABCD ngoại tiếp 
đuờngtròn (c) biết A nằm trên d và có hoành độ nguyên. 

Bài 18. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho đuờng thẳng A:x-2y + 5 = 0 và đuòng tròn 
(c): V 2 + y 2 -2x + 4y - 5 = 0 . Qua điểm M thuộc À, kẻ hai tiếp tuyến MA,MB đến (c) 
( A,B là các tiếp điểm). Tìm tọa độ điểm M , biết độ dài đoạn AB = 2 V 5 . 


Ả 



B 


Bài 19. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho đuờng tròn (c) : V 2 + V 2 - 12v - 4y + 36 = 0 . Viết 
phuong trình đuờng tròn (c) tiếp xúc với hai trục tọa độ, đồng thời tiếp xúc ngoài với 
đuờng tròn (c) . Biết tâm của (c) có hoành độ và tung độ cùng dấu. (Không hình) 

Bài 20. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho hình chữ nhật ABCD có diện tích bằng 12 và có 
tâm I là giao điểm của hai đuờng thẳng d ì \x-y- 3 = 0 và d 2 : V + 3y - 9 = 0. Trung điểm 
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của cạnh AD là giao điểm của dị với trực hoành. Xác định tọa độ bốn đỉnh của hình chữ 
nhật, biết A có tung độ dưong. 


-J(°) 



C(?) 


Bài 21. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho tam giác ABC có trung điểm cạnh AB là 
M{- 1;2), tâm đuờng tròn ngoại tiếp tam giác là /(2;-l). Đuờng cao của tam giác kẻ từ A 
có phuong trình A:2x + y + 1 = 0. Tìm tọa độ đỉnh c. 

Bài 22. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho hai đuờng thẳng d ị :x + y + 3 = 0 và 
d 2 :x-y +1 = 0 và điểm M(l;2). Viết phuong trình đuờng tròn đi qua M cắt d l tại hai 
điểm A và B sao cho AB = 8^2 và đồng thời tiếp xúc với d 2 . 



Bài 23. Trong mặt phang tọa độ Oxy, cho hình vuông ABCD có 
AB : 4x - y - 4 = 0, CD: 4x - 3 y = 18 = 0 và tâm I thuộc đuờng thẳng A:je + y- l = 0. Tìm 
tọa độ các đỉnh của hình vuông biết A có hoành độ nhỏ hon 1. 

Bài 24. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho đường tròn (c,) có phưong trình X 2 + y 2 = 25 , 
điểm M (l;-2). Đường tròn (c,) có bán kính 2 V 1 Õ. Tìm tọa độ tâm của đường tròn (c,) , 
sao cho (C 2 ) cắt (c,) theo một dây cung qua M có độ dài nhỏ nhất. 
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Bài 25. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho tam giác ABC có tâm đường tròn ngoại tiếp là 
điểm /(4;0) và phưong trình hai đường thẳng lần lượt chứa đường cao và đường trung 
tuyến xuất phát từ đỉnh A của tam giác là d ì \x + y-2 = 0 và íỊ, :x+ 2y-3 = 0. Viết 
phưong trình các đường thẳng chứa cạnh của tam giác ABC biết B có tung độ dưong. 

Bài 26. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, cho hình thoi ABCD có x(l;0),5(3;2) và 


ABC = 120°. Xác định tọa độ hai đỉnh c và D , biết D có tung độ dưong. 


5(3; 2) 




c 


Bài 27. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho hình thoi ABCD có tâm /(2;l) và AC = 2 BD. 
Điểm M thuộc đường thẳng AB , điểm v(0;7) thuộc đường thẳng CD . Tìm tọa độ 

đỉnh B biết B có hoành độ dưong. 


2 2 27 

Bài 28. Trong mặt phăng tọa độ Oxy , cho đường tròn (c) :(x -3) +(y + 2)“ =2 có tâm 

I và đường thẳng d\x + y + 5 = 0. Từ điểm M thuộc d kẻ các tiếp tuyến MA,MB đến 
đường tròn (c) (A,B là các tiếp điểm). Tìm tọa độ điểm M sao cho diện tích tam giác 

21 \[ị 

IAB bằng và độ dài đoạn AB nhỏ nhất. 
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(C):(x-ìY+(y+2f 


27 

2 


Bài 29. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, cho đường tròn (c) : X 2 + y 2 + 6x - 2 y + 6 = 0 và các 
điểm ả( 2;-3), 5(4;l). Tìm tọa độ điểm M trên đường tròn sao cho tam giác MAB cân tại 
M và có diện tích lớn nhất. 


>•=0 



Bài 30. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho hình vuông OABC có đỉnh A( 3;4) và điểm B 
có hoành độ âm. Gọi E,F theo thứ tự là các giao điểm của đường tròn (c) ngoại tiếp hình 

vuông OABC với trục hoành và trục tung (E và F khác gốc tọa độ o ). Tìm tọa độ điểm 
M sao cho tam giác MEF có diện tích lớn nhất. 

Bài 31. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho điểm ^4(2;0) và đường thẳng À:;c-2y + 2 = 0. 
Tìm trên À hai điểm M,N sao cho tam giác AMN vuông tại Ả và AM = 2 AN , biết điểm 
N có tung độ là số nguyên. 
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Bài 32. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho tam giác ABC vuông tại A, có đỉnh c(-4;l), 
phân giác trong góc A có phưong trình V + y - 5 = 0. Viết phưong trình đường thẳng BC , 
biết diện tích tam giác ABC bằng 24 và đỉnh A có hoành độ dưong. 

Bài 33. Cho đường tròn (c) :x 2 + y 2 -2x-4y = 0 và điểm ^4(-l;3). Tìm tọa độ các đỉnh 
còn lại của hình chữ nhật ABCD nội tiếp (c) và có diện tích băng 10. 



C(?) 


BỢ) 

Sabcd 



£( 14 ; 1 ) 


Bài 34. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho tứ giác ABCD nội tiếp đường tròn và CB = CD . 
Trên tia đối của tia DA lấy điểm E sao cho DE = AB . Phưong trình cạnh 
BC\x-3y +13 = 0, phưong trình AC :x — y — 1 = 0. Tìm tọa độ đỉnh A,B biết A có hoành 


độ nhở hon 3 và £'(14;1). 


Bài 35. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho tam giác đều ABC nội tiếp đường tròn 
(r) :v 2 +y 2 -4y-4 = 0 và cạnh ẮB có trung điểm M thuộc đường thẳng 
d :2x-y-ỉ = 0 . Tìm tọa độ các đỉnh của tam giác ABC , biết điểm M có hoành độ không 


lớn hon 1. 



Bài 36. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho tam giác ABC có diện tích bằng 4 với 
^4(3;-2),5(l;0). Tìm tọa độ đỉnh c biết bán kính đường tròn ngoại tiếp tam giác bằng 2 và 
c có tung độ dưong. (Không hình) 
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Bài 37. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho tam giác ABC có trực tâm i/(2;l) và tâm 
đường tròn ngoại tiếp /(l;0). Trung điểm BC nằm trên đường thẳng có phưong trình 
x-2y + \ = 0. Tìm tọa độ đỉnh B,c biết rằng đường tròn ngoại tiếp tam giác HBC đi qua 
điểm £(6;-l) và hoành độ điểm B nhỏ hon 4. 



C(7) 


Bài 38. Trong mặt phang tọa độ Oxy, cho tam giác ABC với ^4(l;l),5(2;3) và c thuộc 

đường tròn có phưong trình X 2 + y 2 - 6x - 4y + 9 = 0. Tìm tọa độ trọng tâm của tam giác 
ABC , biết diện tích tam giác ABC bằng 0,5 và điểm c có hoành độ là một số nguyên. 
(Không hình) 

Bài 39. Trong mặt phang tọa độ Oxy, cho hai đường thẳng d x : 2x - y -1 = 0 và 
d 2 : 2x + y - 3 = 0. Gọi I là giao điểm của d x và d 2 ; A là điểm thuộc d x có hoành độ 
dưong. Lập phưong trình đường thẳng À đi qua A , cắt d 1 tại B sao cho diện tích tam giác 
IAB bằng 6 và IB = 3 IA. 


AỌ) 



Bài 40. Trong mặt phang tọa độ Oxy, cho tam giác ABC có phưong trình đường cao kẻ từ 


đỉnh A là 3x-y + 5 = 0, trực tâm H[—. 2;-l) và 



là trung điểm của cạnh AB . Tìm 
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tọa độ các đỉnh của tam giác ABC , biết BC = vTÕ và B có hoành độ nhỏ hơn hoành độ 
của c. 

Bài 41. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho hai đường thẳng Àj:x-_y + 15 = 0 và 
A 2 : 3x - y -10 = 0 . Các đường tròn (Cj) và (C 2 ) có bán kính bằng nhau, đều có tâm nằm 
trên A, và cắt nhau tại hai điểm ^4(l0;20) và B. Đường thẳng A 2 cắt (Cj) và (C 2 ) lần 
lượt tại c và D (khác A ). Tìm tọa độ các đỉnh của tam giác BCD , biết diện tích tam giác 
BCD bằng 120 và tâm của đường tròn (c, ) có hoành độ không dương. 



Bài 42. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho đường thẳng A: J?)X — y = 0 . Lập phương trình 
đường tròn tiếp xúc với A tại A, cắt trục tung tại hai điểm B, c sao cho tam giác ABC 
vuông tại A và có chu vi bằng 3 + V3 . 

Bài 43. Cho hai điểmy4(0;l), ổ(2;-l) và hai đường thẳng 
d x : [m -l)x + (ra -2)y + 2-m - 0; d 2 : (2 -m)x + (m-l)y + 3m -5 = 0. Gọi p là giao 
điểm của dị và d 2 . Tìm m sao co PA + PB lớn nhất. 



d : (m-l)x + (m-2)} +2-m»0 



Bài 44. Cho tam giác nhọn ABC. Đường thẳng chứa trung tuyến kẻ từ đỉnh A và đường 
thẳng BC lần lượt có phương trình là 3v + 5y-8 = 0 và x-y- 4 = 0. Đường thẳng qua Ả 
vuông góc với đường thẳng BC cắt đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC tại điểm thứ hai là 
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J D(4;-2). Viết phương trình các đường thẳng ẢB,AC biết rằng hoành độ của điểm B 
không lớn hơn 3. 



Bài 45. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho tam giác ABC nội tiếp đường tròn 
(c): X 2 + y 2 =25, đường thẳng AC đi qua điểm x(2;l). Gọi M,N lần lượt là chân đường 

cao kẻ từ B và c. Tìm tọa độ các đỉnh tam giác ABC , biết phương trình đường thẳng 
MN là 4x - 3y +10 = 0 và có điểm A có hoành độ âm. 

Bài 46. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho tam giác ABC có đỉnh A(- 1; —3). Biết rằng trực 
tâm và tâm đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC lần lượt là//(l;-l) và /(2;-2). Tìm tọa 
độ các đỉnh còn lại của tam giác ABC. 





Bài 47. Trong mặt phang tọa độ Oxy, cho hình thang ABCD có hai đáy là AB và CD . Biết 
tọa độ 5(3;3),C(5;-3) . Giao điểm I của hai đường chéo nằm trên đường thẳng 
À:2x + y- 3 = 0. Xác định tọa độ các đỉnh còn lại của hình thang ABCD để c/ = 2 BI , 
tam giác ABC có diện tích bằng 12, điểm I có hoành độ dương và điểm A có hoành độ 
âm. 
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Bài toán 2. Tìm M thuộc đường thẳng d và cách đường thẳng d’ một khoảng không 
đổi 

c. VÍ DỤ GỐC 

Trong mặt phang tọa độ Oxy, cho đường thẳng A : X + -1 = 0 và đường thẳng 
À':5x-12j + 2 = 0. Tìm tọa độ điểm M thuộc đường thẳng À sao cho M cách À' một 
khoảng bằng 2. 




D. CÁC VÍ DỤ MỎ RỘNG 

Ví dụ 1 (B - 2014): Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho hai điểm X(l;l),5(4;-3). Tìm điểm 
c thuộc đường thẳng x-2y-\ = 0 sao cho khoảng cách từ c đến đường thẳng AB bằng 
6. 

Ví dụ 2: Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho hình bình hành ABCD có diện tích bằng 4. Biết 
x(l;0),i?(0;2) và giao điểm I của hai đường chéo nằm trên đường thẳng y = X. Tìm tọa 
độ đỉnh C,D. 


AỢ) 5(7) *-v-4=0 



Ví dụ 3: Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, cho hình vuông ABCD có phưong trình 
đường thẳng chứa các cạnh AB và CD lần lượt là x-y + 4 = 0 và x-y -4 = 0. Xác định 
tọa độ các đỉnh của hình vuông biết tâm của hình vuông thuộc đường thẳng 
À:2 x-_y-l = 0. 
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Ví dụ 4: Trong mặt phẳng YỚi hệ tọa độ Oxy , cho đường thẳng À : X - y = 0 . Đường tròn 
(c) có bán kính R = Vĩõ cắt À tại hai điểm A,B sao cho AB = 4V2 . Tiếp tuyến của (c) 
tại A và B cắt nhau tại một điểm thuộc tia Oy . Viết phưong trình đường tròn (c). 


. 45 = 4^2 

M " A ,:x—,y=0 



A(XÌ) 


4 ; 5 ) 


D(?) 



o 


x+y+ 3=0 


E. BÀI TẬP VẬN DỤNG 

Bài 1. Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy , cho hình bình hành ABCD và /í (3; 1 ),/>'(4;5) . 
Tâm I của hình bình hành thuộc đường thẳng V + y + 3 - 0. Tìm tọa độ các đỉnh C,D biết 
rằng diện tích hình bình hạnh ABCD bằng 9. 

Bài 2 (D-2007). Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy , cho đường tròn 
(c) :(v-l) 2 + (y+ 2) 2 -9 và đường thẳng d :3x-4y + m = 0. Tìm m để trên d có duy 
nhất một điểm p mà từ đó có thể kẻ được hai tiếp tuyến PA,PB tới (c) (A,B là các tiếp 
điểm) sao cho tam giác PAB đều. 


Ả(7) 




d:3x-4y+m = 0 B(?) H c(?) 


x+y-2=0 


p 


Bài 3. Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy , cho tam giác ABC cân tại A với BC = 4 V 2 . 


Các đường thẳng AB và AC lần lượt đi qua các điểm M và N . Xác định 
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tọa độ các đỉnh của tam giác ABC , biết đường cao AH có phương trình x + y- 2-0 và 
điểm B có hoành độ dương. 

Bài 4. Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy , cho hình bình hành ABCD có giao điểm hai 
đường chéo là I . Trung điểm của AB là điểm M(0;-7) và trọng tâm ơ(5;3) của tam giác 
ICD . Biết diện tích ABD bằng 12 và A thuộc đường thẳng A:x-y- 2-0. Tìm tọa độ 
các đỉnh của hình bình hành ABCD. 


A:.x->’-2=0 



Bài toán 3. Tìm M thuộc đường thẳng d sao cho tam giác MAB là tam giác đăc biệt 
(vuông, cân, hai cạnh có mối quan hệ về độ dài, ....) 
c. VÍ DỤ GỐC: 

Ví dụ 1: Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy, cho đường thẳng À:2x-y-5 = 0 với hai 
điểm ^(-2;3),5(4;l). Tìm tọa độ điểm M thuộc À sao cho tam giác MAB vuông tại M . 



Ví dụ 2: Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy , cho tam giác MAB cân tại A và đường thẳng 
À:.x + 2y + l = 0. Biết i?( 1;^4) và /(2;-2) lả trung điểm của AM và Mbiết À đi qua 
điểm M và M có hoành độ là số nguyên. 

AỢ) 
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Ví dụ 3: Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy , cho tam giác MAB có trọng tâm ơ(2;-l) 
và A(l;-3). Đường thẳng A:2x-y-4 = 0 đi qua M . Tìm tọa độ điểm M và B biết 
MB = 5 MA và M có hoành độ dưong. 

A:2x-y-4=Q 



D. CÁC VÍ DỤ MỞ RỘNG 

Ví dụ 1 (D - 2004): Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho tam giác ABC có các đỉnh 
A(-T;0),5(4;0),c(0;m) với m^o. Tìm tọa độ trọng tâm G của tam giác ABC theo m. 
Xác định m để tam giác GAB vuông tại G. 


Ả(- 1 ; 0 ) 



Ví dụ 2 (A, AI - 2013 - CB): Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy , cho hình chữ nhật 
ABCD có điểm c thuộc đường thẳng tì?:2x + j + 5 = 0 và x(- 4; 8) là điểm đối xứng của 
B qua , N là hình chiếu vuông góc của B trên đường thẳng MD. Tìm tọa độ các điểm B 
và c, biết rằng ả( 5;-4). 


■4(“4;8) 5(7) 



Ví dụ 3: Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho hai điểm 1;2), 3;-4), đường thẳng 

d :x + y -3 = 0. Viết phưong trình đường tròn (c) đi qua hai điểm A,B và tiếp xúc với d . 
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Ví dụ 4 (A - 2009 - CB): Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy , cho hình chữ nhật ABCD 
có điểm /(6; 2) là giao điểm của hai đường chéo ẮC và BD . Điểm M( 1;5) thuộc đường 
thẳng AB và trung điểm E của cạnh CD thuộc đường thẳng A : A' + V -5 = 0. Viết phưong 
trình đường thẳng AB . 



Ví dụ 5: Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy , cho hình chữ nhật ABCD có 5(1; -2) và 
trọng điểm G của tam giác ABC nằm trên đường thẳng d : 2x - y + 1=0. Trung điểm CD 
là điểm v(-l;2) . Tìm tọa độ các đỉnh A,C,D . Biết G có hoành độ nhỏ nhất. 



Ví dụ 6.: Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy , cho tam giác ABC có trọng tâm G( 2;-3) 
và 5(l;l), đường thẳng A:x-y -4 = 0 đi qua A và đường phân giác trong của gốc A cắt 

BC tại điêm I sao cho diện tích tam giác IAB băng — diện tích tam giác IAC. Viêt 
phưong trình đường thẳng biết A có hoành dưong. 
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Ví dụ 7: Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, cho hình chữ nhật ABCD có diện tích bằng 

18, đường chéo AC có phưong trình x + 2y -9 = 0, đường thẳng AB đi qua điểm E (5;5), 

đường thẳng AD đi qua điểm F(5;l). Tìm tọa độ các đỉnh A,B,D của hình chữ nhật biết 

. , 3 , . 

diêm A có tung độ lớn hon -- và diêm B có hoành độ lớn hon 3. 



Ví dụ 8: Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho tam giác ABC cân tại A có đỉnh A(6 ; 6); đường 

thăng (ị <3i q ua trung điểm của các cạnh AB và AC có phưong trình x + y-4 = 0 Tìm toạ độ 
B và c biết E(l;-3) nằm trên đường cao đi qua đỉnh c của tam giác đã cho. 


.4(6:6) 



Ví dụ 9: Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho tam giác nhọn ABC có phưong trình đường 
tmng tuyến kẻ từ A và đường thẳng chứa cạnh BC lần lượt là 3x + 5y -2 = 0 và 
x-y- 2 - 0. Đường thẳng đi qua A vuông góc với BC cắt đường tròn ngoại tiếp tam giác 
ABC tại điểm thứ hai là Z>(2;-2). Tìm tọa độ các đỉnh của tam giác ABC , biết đỉnh b có 
hoành độ không lớn hon 1. 
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D(2:-2Ỹ ^ — V 

\3jc+5j-2-0 

Ví dụ 10: Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho hình thang ABCD có hai đáy là AB và CD. 
Biết tọa độ ổ( 3;3),C(5;-3), giao điểm I của hai đường chéo nằm trên đường thẳng 
A:2x + y-3-O. Xác định tọa độ còn lại của hình thang ABCD để Cĩ = 2 BI , tam giác 
ABC có diện tích bằng 12, điểm I có hoành độ dưong và điểm A có hoành độ âm. 


A:2x+v-3=0 



E. BÀI TẬP VẬN DỤNG 

Bài 1. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho tam giác ABC có A( 3;4), trọng tâm ơ(2;2), trực 



Bài 2. Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy , cho hình chữ nhật ABCD có diện tích bằng 30, 
đường chéo AC có phưong trình 7x + 4y-13 = 0 , đường thẳng AB đi qua điểm M(l;4), 
đường thẳng AD đi qua điểm V(-4;-l). Tìm tọa độ các đỉnh của hình chữ nhật ABCD , 
biết hai điểm A,D đều có hoành độ âm. 
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A/(l;4) B(7) 



Bài 3. Trong mặt phẳng YỚi hệ tọa độ Oxy, cho tam giác ABC có tọa độ trực tâm H[ 2;l) 
và tâm đường tròn ngoại tiếp /(l;0). Trung điểm của BC nằm trên đường thẳng có phưong 
trình X -2y -ì - 0 . Tim tọa độ các đỉnh B, c biết rằng đường tròn ngoại tiếp tam giác 
HBC đi qua điểm M(6;-l) và hoành độ điểm B nho hon 4. 




Hình 1 Hình 2 

Bài 4. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho tam giác ABC có phưong trình đường cao kẻ từ 

đinh A là 3x -ỵ + 5 = 0, trực tâm H{— 2;-l) và M ;4 j là trung điểm của cạnh AB . Tìm 

tọa độ các đỉnh của tam giác ABC, biết BC = Vĩõ và B có hoành độ nhỏ hon hoành độ 
của c. 


Ả(?) 



C(?) 
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Bài 5.. Cho tam giác nhọn ABC, đường thẳng chứa trung tuyến kẻ từ đỉnh A và đường 
thẳng BC lần lượt có phương trình là 3.X + 5y - 8 = 0 và x-y — 4 = 0. Đường thẳng qua A 
vuông góc với đường thẳng BC cắt đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC tại điểm thứ hai là 
Ả)(4; 2). Viết phương trình các đường thẳng AB,AC , biết rằng hoành độ của điểm B không 
lớn hơn 3. 



Bài 6. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho tam giác nhọn ABC có phương trình trung tuyến 
kẻ từ A và đường thẳng chứa cạnh BC lần lượt là 3x + 5y - 2 = 0 và x-y- 2 = 0. Đường 
thẳng qua A vuông góc với BC cắt đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC tại điểm thứ hai là 
£)(2;-2). Tìm tọa độ các đỉnh của tam giác ABC , biết B có tung độ âm. 



Bài 7. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, cho đường tròn (r) :(x-l) 2 +{y + l) 2 -2 và hai 
điểm ^(0;4),5(4;0). Tìm tọa độ hai điểm C,D sao cho ABCD là hình thang (AB II CD) 
và đường tròn ( T) nội tiếp hình thang đó. 
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Bài toán 4. Tìm M thuộc đường thẳng d và thoả điều kiện cho trước (mở rộng của bài 
toán 1, 2, 3) 

Ví dụ (A - 2006): Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho các đường thẳng: 
d l :x + y + 3 = 0;d 2 :x-y-y = 0,d 3 :x-2y = 0. Tìm tọa độ điểm M nằm trên đường 
thẳng d I sao cho khoảng cách từ M đến đến dị bằng hai lần khoảng cách từ M đến 
đường thẳng d 2 . 

D. CÁC VÍ DỤ MỎ RỘNG: 

Ví dụ 1 (D - 2013 - NC): Trong mặt phang tọa độ Oxy, cho đường thẳng 
(C):( X- l)+ừ-l) =4 và đường thẳng À: y - 3 = 0. Tam giác MNP có trực tâm trùng 
với tâm của (c) , các đỉnh N và p thuộc À, đỉnh M và trung điểm của cạnh MN thuộc 
(c) . Tìm tọa độ điểm p. 


M 



Ví dụ 2 (D - 2012 - NC): Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy , cho đường thẳng 
d : 2x - V + 3 = 0. Viết phưong trình đường tròn tâm thuộc d , cắt trục Ox tại A và B , cắt 
trục Oy tại c và D sao cho AB = CD = 2. 
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Ví dụ 3 (A - 2002): Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy , cho tam giác ABC vuông tại A , 

ot đường thẳng BC là VTx -y-\Ỉ3 =0, các đỉnh A và B thuộc trục hoành và bán kính 
đường tròn nội tiếp bằng 2. Tìm tọa độ trọng tâm G của tam giác ABC. 



Ví dụ 4 (B - 2007): Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy , cho điểm A (2;2) và các đường 
thẳng d ị :x + y-2 = ồ',d 2 : X + y - 8 = 0. Tìm tọa độ các điểm B và c lần lượt thuộc d ị và 
d 1 sao cho tam giác ABC vuông cân tại A. 



Ví dụ 5 (D - 2012 - CB): Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy, cho hình chữ nhật ABCD. 
Các đường thẳng AC và BD lần lượt có phưong trình là V + 3y = 0 và x-y + 4 = 0; đường 

thẳng đi qua BD đi qua điểm M 1 -^;1 1 . Tìm tọa độ các đỉnh của hình chữ nhật ABCD. 



Ví dụ 6. (B - 2012 - NC): Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy , cho hình thoi ABCD có 
AC = 2 BD và đường tròn tiếp xúc với các cạnh của hình thoi có phưong trình X 2 + y 2 =4. 
Viết phưong trình chính tăc của elip (£) đi qua các đỉnh A,B,C,D của hình thoi. Biết A 
thuộc Ox. 
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Ví dụ 7. Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy , cho tam giác ABC có phưong trình đường 
thẳng chứa đường cao kẻ từ B là X + 3y -18 = 0, phưong trình đường trung trực của đoạn 
BC là À:3x + 19j/-279 = 0, đỉnh c thuộc đường thẳng d:2x-y + 5 = 0. Tìm tọa độ 
điểm A biết rằng BAC = 135°. 



Bài 1 (A-2005): Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy , cho hai đường thẳng d ị : X - y = 0 và 
d 1 : 2x + y -1 = 0 . Tìm tọa độ các đỉnh của hình vuông ABCD biết rằng đỉnh A thuộc d x , 
đỉnh c thuộc d 1 , và các đỉnh B,D thuộc trục hoành. 



Bài 2: Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy , cho hai đường thẳng Àj :x-2v + 3 = 0 và 
À 2 \x-y - 1 = 0. Viết phưong trình đường tròn đi qua điểm M(2;5), có tâm nằm trên 
đường thẳng Aj và cắt A 2 tại hai điểm phân biệt A,B sao cho AB = 4 V 2 . 
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Bài 3 (B - 2011 - CB): Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy , cho hai đường thẳng 
A:x-y- 4 = 0 và d :2x-y-2 = 0. Tim tọa độ điểm N thuộc đường thẳng d sao cho 
đường thẳng ON cắt đường thẳng À tại điểm M thỏa mãn OM.ON = 8 . 



Bài 4: Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy , cho tam giác ABC có đỉnh rì(2;l), trực tâm 
H (4; -7), đường trung tuyến kẻ từ đỉnh B có phưong trình 9x-5y-7 = 0. Tìm tọa độ các 
đỉnh B và c. 


A(2: 1) 



Bài 5.: Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy , cho hc ABCD. Hai điểm B,c thuộc trục tung. 
Phưong trình đường chéo AC là 3x + 4y-16 = 0. Xác định tọa độ các đỉnh của hình chữ 
nhật đã cho, biết bán kính đường tròn nội tiếp tam giác ACD bằng 1. 
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Bài toán 5. Tìm M dựa vào hệ thức vectơ 

Bài toán 5.1 Tìm toạ độ M lien hệ với hai (ba) điểm cho trước qua một hệ thức vectơ 


MA = kMB 


Bài toán 5.2 Tìm toạ độ hai điềm M, N lần lượt thuộc hai đường thẳng d v d 2 và lien hệ 
vói điểm thứ ba cho trước qua hệ thức vectơ 
c. VÍ DỤ GỐC 

Ví dụ: Trong mặt phang tọa độ Oxy, cho tam giác ABC với ^4(l;2),5(-3;4) và 
C(-l;-3). TÌm tọa độ điểm M trong các trường hợp sau: 

1) ÃÃÃ = 3ÃB 

2) Tứ giác ABCM là hình thang đáy AM và MA = 2 BC. 


C(-l;-3) 


B(r 3; 4) 



D. CÁC ví DỤ MỞ RỘNG 

Ví dụ 1 . Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho hình thang ABCD với hai đáy là AB,CD và 
CD = 2 ẢB. Gọi H là chân đường vuông góc hạ từ A xuống AC và M là trung điểm 
HC. Biết tọa độ đỉnh ổ (5; 6), phưong trình đường thẳng DH : 2x - y = 0 và phưong trình 
đường thẳng DM : X - 3y + 5 = 0. Tìm tọa độ các đỉnh còn lại của hình thang ABCD. 


2x->'«0 


4C 



CV) 


D(7) 


Nếu bạn cần lời giải xin liên hệ email: taUỉeutoan2015vl(ạ), gmail.com 


Page 57 












Ví dụ 2 (B - 2014): Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy , cho hình bình hành ABCD. Điểm 
M(-3;0) là trung điểm của cạnh AB , điểm i/(0;-l) là hình chiếu vuông góc của B trên 

AD và điểm ơỊy ;3^ là trọng tâm của tam giác BCD. Tìm tọa độ các đỉnh B và D . 



Ví dụ 3: Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy , cho hình vuông ABCD có A(— 2;6), đỉnh B 
thuộc đường thẳng d có phưong trình X - 2y + 6 = 0. Gọi M,N lần lượt là hai điểm trên 
hai cạnh BC, CD sao cho BM = CN. Xác định tọa độ đỉnh c, biết rằng AM cắt BN tại 


điểm /| |;y I . 



-- W:x-2v^6 = 0 
t \ 


Ví dụ 4: Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy , cho tam giác ABC có tâm đường tròn ngoại 
tiếp /Ịy;yj , trực tâm //Ịyyl và trung điểm của cạnh BC là điểm . Xác định 


tọa độ các đỉnh của tam giác ABC. 
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D. CÁC VÍ DỤ MỞ RỘNG 

Ví dụ 1: Trong mặt phang YỚi hệ tọa độ Oxy , cho hình thang ABCD vuông tại A và D , 
CD = 2 AB, đỉnh Đỉnh B(8;4). Đường chéo AC đi qua điểm M(4;12) và đường 

thẳng chứa cạnh AD có phưong trình x-y + 2 = 0. Tìm tọa độ A, c, D. 



Ví dụ 2: Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy , cho tam giác ABC có trọng tâm thuộc đường 
thẳng À:x + 2^-3 = 0. Đường thẳng đi qua A và B có phưong trình X + 2y - 3 = 0. Tìm 
tọa độ A và B biết AB = \/5 , c(-l;-l) và hoành độ của A lớn hon hoành độ của B. 


x-rly—5 =0 



Ví dụ 3: Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy , cho hình chữ nhật ABCD có điểm 4(5;-7), 
điểm c thuộc đường thẳng có phưong trình X - V + 4 = 0. Đường thẳng đi qua D và trung 
điểm của đoạn thẳng AB có phưong trình 3x - 4y -23 = 0. Tìm tọa độ của B và c, biết 
điểm B có tung độ dưong. 
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3*-4>’-23 = 0 



Ví dụ 4: Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , tim tọa độ các đỉnh còn lại của tam giác ABC biết 
Ả (5;2), phương trình đường tmng trực BC, đường trung tuyến CD lần lượt có phương 
trình là X - 3y +1 = 0 và 4x - 3y -16 = 0. 


c<?) 

Ví dụ 5: Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho tam giác ABC . Biết trung tuyến kẻ từ A và 
đường cao kẻ từ B lần lượt có phương trình x + 3y + 1 = 0 và JC - y + 1 = 0 . Biết M (- 1 ; 2 ) 
là trung điểm của AB . Tìm tọa độ điểm c. 



Ví dụ 6 .: Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho hình chữ nhật ABCD có điểm M nằm trên 
cạnh BC sao cho MC = 2MB , trên tia đối của tia DC lấy điểm N sao cho NC = 2ND . 
Đỉnh £)(l;-3) và điểm A nằm trên đường thẳng 3x-y + 9 - 0. Phương trình đường thẳng 
MN : 4x - 3y - 3 = 0 . Xác định tọa độ các đỉnh còn lại của hình chữ nhật ABCD. 
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4x-3>'-3 =0 



Ví dụ 7: Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho tam giác ABC có đường cao AH^AH G 5C) 
và BC - 3BH. Đường tròn ngoại tiếp tam giác ABH có phưong trình 
(r): X 2 + y 2 - 4x - 2V = 0, đường thẳng AC :x-y + 2 = 0. Tìm tọa độ các đỉnh của tam 
giác ABC, biết A có hoành độ dưong. 



C(?) 


Bài 1: Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy , cho hình vuông ABCD. Gọi M là trung điểm 

của cạnh BC.Nị 1 là điểm trên cạnh AC sao cho AN = —AC và giao điểm của AC 
{ 2 2 ) 4 

và DM là Xác định tọa độ các đỉnh của hình vuông ABCD biết B có hoành độ 

dương. 


A B 
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Bài 2: Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy , cho tam giác ABC , biết phưong trình các 
đường thẳng AB,AC lần lượt là x + y+ 3 = 0 và 2x - y -2 = 0. Biết trung điểm của cạnh 


BC là /V/ Ị ~ 2 ’ 2 j V '^ t p* urơn s trình đường thẳng BC. 



Bài 3: Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy , cho hình bình hành ABCD có G là trọng tâm 
của của tam giác BCD , phưong trình đường thẳng DG là 2x - y +1 = 0, phưong trình 
đường thẳng BD là 5x-3y + 2 = 0 và điểm c(0;2). Tìm tọa độ các đỉnh còn lại của hình 
bình hành ABCD. 



Bài 4: Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho tam giác ABC có đỉnh A (-2;3), đường cao CH 
nằm trên đường thẳng 2x + y -7 = 0 và đường trung tuyến BM nằm trên đường thẳng 
2x - y + 2 = 0. Tìm tọa độ các đỉnh còn lại của tam giác ABC. 


CO 



A(r2; 3) 


S(?) ụ 

2.x+>-7 = 0 
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Bài 5.: Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho hai đường thẳng d x :3x-y-5 = 0, 
d 2 :x + y -4 = 0 và điểm M(l;l). Viết phưong trình đường thẳng d đi qua M và cắt 
d l ,d 1 lần lượt tại A,B sao cho 2 MA = 3MB. (Không hình) 

Bài 6: Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy , cho hình vuông ABCD , điểm C(3;-3) và 
điểm A thuộc đường thẳng B. Gọi M là trung điểm của BC , đường thẳng DM có 
phưong trình x-y- 2 = 0. Xác định tọa độ các đỉnh còn lại của hình vuông ABCD. 

d/ix+y— 2=0 



Bài 7: Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy. Tìm tọa độ các đỉnh của tam giác ABC biết 
trực tâm //(l;0), chân đường cao hạ từ đỉnh B là 0;2), trung điểm cạnh AB là điểm 
M(3;l). 

BỢ) 



C(?) 


Bài 8: Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy, cho tam giác ABC có phưong trình đường 
tmng tuyến BN và đường cao AH lần lượt có phưong trình 3x + 5>' +1=0 và 

8x-y-5 = 0 . Xác định tọa độ các đỉnh của tam giác ABC , biết M^-l;-^-j là trung điểm 

của cạnh BC. 
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Bài 9: Trong mặt phăng với hệ tọa độ Oxy , có hình thang vuông ABCD có B = c = 90°. 
Phương trình các đường thẳng AC và DC lần lượt là x + 2y = 0 và x-y- 3 = 0. Xác định 


tọa độ các đỉnh của hình thang ABCD biết trung điểm của cạnh AD là M 




Bài 10: Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy , cho tam giác ABC có đỉnh A( 3;3) và /(2;l) 
là tâm đường tròn ngoại tiếp. Đường phân giác trong của góc nhọn A có phương trình 

8^5 

x-y = 0. Tìm tọa độ các đỉnh còn lại của tam giác ABC , biêt BC - —— . 



Bài 11: Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy, cho tam giác ABC vuông cân tại đỉnh A, 
BM là đường trung tuyến. Kẻ từ đường thẳng qua A vuông góc với BM cắt BC tại 
£(2;l), trọng tâm tam giác ABC là ơ(2;2). Xác định tọa độ các đỉnh còn lại của tam giác 
ABC. 
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cư) 



Bư) 


Bài 12: Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, cho hình thang ABCD với đáy lớn AD và 
AD = 2 BC , đỉnh B (4; o), phưong trình đường chéo AC: 2x - y - 3 = 0, trung điểm E của 
AD thuộc đường thẳng À:v-2y + 10 = 0. Tìm tọa độ các đỉnh còn lại của hình thang 
ABCD , biết cot ADC = 2 . 



Viết phưong trình đường thẳng À qua M cắt E tại hai điểm A,B sao cho MA = 2MB . 
(Không hình). 

Bài 14: Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy , cho hình chữ nhật ABCD có ^(5;-7), M là 


điểm sao cho 3 MA +MB = 0. Điểm c thuộc đường thẳng d :x-y + 4 = 0. Đường thẳng đi 
qua DM có phưong trình 7x-6y-57 = 0. Tìm tọa độ các đỉnh của tam giác BCD biết 
điểm B có hoành độ âm. 



Bài 15: Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy , cho hình bình hành ABCD có giao điểm hai 
đường chéo là I. Trung điểm của AB là điểm M(0;-7) và trọng tâm ơ(5;3) của tam giác 
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ICD. Biết diện tích ABD bằng 12 và A thuộc đường thẳng A:jc-_y-2 = 0. Tìm tọa độ 
các đỉnh của hình bình hành ABCD. 


A:x-y-2=0 



Bài toán 6. Viết phương trình đường thẳng 

TRƯỜNG HỢP 1. Bài toán không cho vectơ pháp tuyến (hoặc vectơ chỉ phương) 

Bài toán 6.1 Viết phương trình đường thẳng d đi qua 1 điểm, cách một điểm cho trước 
một khoảng không đổi 
c. VÍ DỤ GỐC 

Ví dụ: Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho hai điểm M(l;4) và v(2;l) . Lập phương trình 
đường thẳng À đi qua M sao cho khoảng cách từ N tới đường thẳng À bằng 1. 


W:4) 


-V(2;l) 

h 

2 Ế. 


D. CÁC VÍ DỤ MỎ RỘNG 


Ví dụ 1: Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho đường tròn (c) : V 2 + y 2 - 4x - Sy - 5 = 0 . Viết 
phương trình À đi qua điểm M(5; 2) và cắt đường tròn (c) tại hai điểm A,B sao cho 
AB = 5 V 2 . 
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Ví dụ 2 (Khối A, AI - 2014): Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy , cho hình vuông ABCD 
có điểm M là trung điểm của đoạn AB và N là điểm thuộc đoạn AC sao cho AN = 3 NC. 
Viết phuong trình đuờng thẳng CD, biết rằng M(l;2) và v(2;-l). 



Ví dụ 3: Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy, cho đuờng tròn 
(r): X 2 + y 2 - 6x + 2y + 6 = 0, và điểm A(l;3). Viết phuong trình đuờng thẳng đi qua Ả và 
cắt (r) tại B và c sao cho AB = BC. 



Ví dụ 4: Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy , cho đuờng tròn (r) :(v-l) 2 + (v-2) 2 = 5 
ngoại tiếp tam giác đền ABC. Đnòng thẳng đi qua điểtn . Hãy xác định t,a 

độ điểm A. 


AỢ) 



Ví dụ 5: Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy, cho hình vuông ABCD có điểm A(~2;3). 
Điểm M(4;-l) nằm trên cạnh BC , đuờng thẳng AM cắt đuờng thẳng DC tại điểm 
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N[ 7;-3). Xác định tọa độ các đỉnh còn lại của hình vuông ABCD biết c có hoành độ 
nguyên. 

4-2;3) BỢ) 



Ví dụ 6.: Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy , cho đuờng thẳng A:x + y- 2 = 0 và điểm 
M(3;0). Đuờng thẳng À' qua M cắt đuờng thẳng À tại A. Gọi H là hình chiếu vuông 
góc của A lên trục Ox . Viết phuong trình đuờng thẳng À', biết khoảng cách từ H đến À' 

bằng ị. 



Ví dụ 7: Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy , cho hình thang ABCD vuông ở đỉnh A có 
diện tích bằng 50, đỉnh C(2;-5), AD = 3BC. Biết đuờng thẳng AB đi qua điểm 


M 



, đuờng thẳng AD đi qua điểm yy(-3;5). Viết phuong trình đuờng thẳng AB 


klrông song song với các trục tọa độ. 
(?) 



BÀI TOÁN 6.2. Viết phương trình đường thẳng À đi qua một điểm, tạo với đường 
thẳng cho trước một góc không đổi. 
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c. ví DỤ GỐC 

Ví dụ: Trong mặt phang YỚi hệ tọa độ Oxy, cho đường thẳng À' đi qua M và tạo với 
đường thẳng A một góc 45°. 

A’:2jc+3>'+1 = 0 



D. CÁC VÍ DỤ MỞ RỘNG 

Ví dụ 1: Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy , cho tam giác ABC cân tại A cân tại A, 
phưong trình đường thẳng AB và BC lần lượt là v + 2^-5 = 0 và 3x-y + 1 = 0. Viết 
phưong trình đường thẳng AC , biết AC đi qua điểm F(l;-3). 


Ả Ả 



Ví dụ 2 (D - 2012 - CB): Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy , cho hình chữ nhật ABCD. 
Các đường thẳng AC và AD lần lượt là x + 3y = 0 và x-y + 4-0; đường thẳng BD đi 


qua điểm M 



. Tìm tọa độ các đỉnh của hình chữ nhật ABCD. 
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Ví dụ 3: Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy , cho hai đường thẳng 
dị : 2x - y + 5 = 0, d 2 : 3x + 6 y - 7 = 0. Lập phưong trình đường thẳng đi qua điểm M (2; -l) 
sao cho đường thẳng đó cắt hai đường thẳng d x và d 2 tạo ra một tam giác cân tại đỉnh là 
giao điểm của dị và d 2 . 



Ví dụ 4: Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy , cho tam giác ABC vuông tại A và / là 

tmng điểm của BC. Gọi M j là trung điểm của IB và N thuộc đoạn IC sao cho 

NC = 2 NI. Biết phưong trình đường thẳng AN là x-y- 2 = 0 và điểm N có tọa độ 
nguyên. Tìm tọa độ các đỉnh của tam giác ABC. 

AC) 



Ví dụ 5: Trong mặt phăng với hệ tọa độ Oxy , cho hình vuông ABCD. Điêm M Ị Ỷ; — j là 

tmng điểm của AB . Điểm N nằm trên đoạn ẮC sao cho AN = 3NC. Tìm tọa độ điểm A 
biết phưong trình đường thẳng DN là 2x -y -9 = 0 và A có hoành độ nhỏ hon 2. 
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Ví dụ 6.: Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy , cho hình chữ nhật ABCD có A (0;2). Gọi 

H là hình chiếu vuông góc của B lên ẮC. Trên tia đối của BH lây điểm E sao cho 
BE = AC. Biết phuong trình đuờng thẳng DE :x — y = 0. Tìm tọa độ đỉnh c của hình chữ 
nhật, biết B có tung độ duong D không trùng với gốc tọa độ. 

F K 


A(0; 


Ví dụ 7: Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy , cho hình thoi ABCD có tâm /(3;3) và 



AC = 2BD. Điểm thuộc đuờng thẳng AB và điểm jV^3;-^-j thuộc đuờng thẳng 


CD. Viết phuong trình đuờng chéo BD . 


(?) 

c 

Ví dụ 8: Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy , cho tam giác ABC vuông tại A. Gọi M là 
điểm trên cạnh AC sao cho AB -3AM. Đuờng tròn tâm /(l;-l) đuờng kính CM cắt 
BM tại D và đuờng thẳng đi qua hai điểm C,D có phuong trình JC - 3y - 6 = 0. Xác định 

tọa độ các đỉnh của tam giác ABC biết phuong trình đuờng thẳng BC đi qua HH ™ 

điểm c có hoành độ duong. 
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C(7) ,4 \ 

■ ‘ v i» 



A(?) M 


Ví dụ 9: Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy , cho hình vuông ABCD . Gọi E là trung điểm 
của AD,H\ —; - — I là hình chiếu của B lên CE và Mị-;-— 1 là trung điểm của đoạn 

V 5 5 ) {5 5 ) 

BE[ . Xác định tọa độ các đỉnh của hình vuông ABCD , biết A có hoành độ âm. 



Ví dụ 10: Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy , cho hình bình hành ABCD có đỉnh 
2?(-7;0). Một điểm M nằm trong hình bình hành sao cho MAB = MCB . Phuong trình 
đuờng thẳng chứa MB,MC lần luợt là Àj : V 4- y - 2 = 0; À, : 2V - y -1 = 0. Tìm tọa độ đỉnh 
A, biết rằng đỉnh A thuộc đuờng thẳng d :y = 3x và A có hoành độ nguyên. 



E. BÀI TẬP VẬN DỤNG 

Bài 1. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho hình vuông ABCD ngoại tiếp đuòng tròn Ợ) có 
phuong trình (v - ìf + [y - 3) 2 = 10. Xác định tọa độ các đỉnh của hình vuông, biết đuờng 
thẳng chứa cạnh AB đi qua điểm M(-3;-2) và điểm A có hoành độ duong. 
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Bài 2.(A -2009-NC). Trong mặt phang tọa độ Oxy, cho đường tròn 
(c) :v 2 + y 2 +4x + 4y + 6 = 0 và đường thẳng A: x+my-2m + 3 = 0, với m là tham số 
thực. Gọi I là tâm của đường tròn (c), Tìm m để À cắt (c) tại hai điểm phân biệt A và B 
Sao cho diện tích tam IAB lớn nhất, (không hình) 

Bài 3. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho đường tròn (c) :(v-l) 2 + (j-2) 2 =5và điểm 
M(6;2). Chứng minh rằng M nằm ngoài đường tròn và viết phưong trình đường thẳng 
À đi qua M và cắt (c) tại hai điểm A,B sao cho MA 1 +MB 2 = 50. 



Bài 4. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, cho đường tròn (c) :(x-l) 2 +(v + l) 2 =16 có tâm 
/và điểm Aị 1 + V3;2j. Viết phưong trình đường thẳng À đi qua A cắt (c)tại hai điểm 

B, c phân biệt sao cho tam giác IBC nhọn đồng thời có diện tích bằng 4 V 3 . (Không hình) 
Bài 5.. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho mặt phang với hệ tọa Oxy , cho đường tròn 
(c): V 2 + y 2 - 2 V 3 y -1 = 0 có tâm I và điểm ^4(2;0). Viết phưong trình đường thẳng A đi 
qua điểm A cắt đường tròn (c) tại hai điểm B,c sao cho tam giác IBC nhọn và có diện 
tích V 3 . (Không hình) 

Bài 6. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho đường tròn (c): X 1 + y 2 - 4x + 2 y -15 = 0 có tâm . 
đường thẳng A đi qua M(l;-3) và cắt (c)tại hai điểm A,B. Lập phưong trình đường 
thẳng A, biết diện tích tam giác IAB bằng 8 và AB là cạnh lớn nhất tam giác IAB . 
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Bài 7. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho đường trong (r) có phưong trình 
X 2 + y 2 - 6x + 2y - 6 = 0 và điểm v4(3;3). Lập phưong trình đường thẳng À đi qua A và cắt 
( T) tại hai điểm sao cho khoảng cách giữa hai điểm đó bằng độ dài cạnh của hình vuông 
nội tiếp đường tròn (r). 



Bài 8. Trong mặt phẳng với hệ trục tọa độ Oxy , cho tam giác ABC đều. Đường tròn nội 
tiếp tam giác ABC có phưong trình (r):(x-4) 2 +(v-2) 2 =5, đường thẳng BCđ i qua 


điểm M (— ;2 1. Tìm tọa độ điểm A. 


A(?) 



4?) 



điểmM(-2;2),7V(4;2),ộ(0;-2) lần lượt thuộc các đường thẳng AB,BC,CD,DA. Xác 
định tọa độ các đỉnh của hình vuông ABCD. 


Nếu bạn cần lời giải xin liên hệ email: taỉlỉeutoan2015vl(ạ), gmail.com 


Page 74 















AỢ) A/(-2;2) Bự) 



Pội- 1) 


Bài 10. Trong mặt phẳng với hệ trục tọa độ Oxy , cho hình vuông ABCD có đỉnh ^4(1;3). 

' 7 f 17 9 ^ 

Biết điêm M (6;4) thuộc cạnh BC và 2 ’2 1 thuộc đuờng DC. Tìm tọa độ các đỉnh 


còn lại của hình vuông ABCD . (Không hình) 

Bài 11. Trong mặt phang với hệ trục tọa độ Oxy , cho hình thang cân ABCD có hai đáy 
AB,Cũvà hai đuờng chéo ACvà BD vuông góc với nhau. Biết y4(0;3),5(3;4) và điểm c 
thuộc trục hoành. Tìm tọa độ đỉnh D của hình thang ABCD. 


-4(0; 3) £(3;4) 



Bài 12. Tong mặt phang tọa độ Oxy , cho tam giác ABC vuông tại A . Biết phuong trình 
cạnh BC là d :x + 7v-31 = 0 điểm Af(7;7) thuộc đuờng thẳng AC, điểm M( 2;-3) thuộc 
đuờng thẳng AB .Tìm tọa độ các đỉnh của tam giác ABC. 

c 



Bài 13. Trong mặt phang tọa đô Oxy , cho tam giác ABC cân tại A có phuong trình hai 
cạnh AB và AC lần luợt là x + 2y-2 = 0và 2x + y +1 = 0, điểmM(l;2) thuộc đoạn BC. Tìm 


tọa độ điểm D sao cho DB.DC có giá trị nhỏ nhất. (Không hình) 

Bài 14. Trong mặt phang tọa độ Oxy, cho tam giác ABC cân tại A , cạnh BC nằm trên 
đuờng thẳng có phuong trình X + ly - 2 = 0. Đuờng cao kẻ từ B có phuong trình X - V + 4 = 0 
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, điểm M(-1;0) thuộc đường cao kẻ từ đỉnh c. Xác định tọa độ các đỉnh của tam giác 
ABC. 


A(?) 



Bài 15. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho tam giác ABC vuông cân tại A , phưong trình 
BC:2x-y-l = 0, đường thẳng ẮCđ i qua điểm M(-l;l) điểm A nam trên đường 
thẳng A:x-4y + 6 = 0. Tìm tọa độ các đỉnh của tam giác ABC , biết rằng đỉnh Ắ có hoành độ 
dưong. 


£(?) 



Bài 16. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho tam giác ABC cân tại A Đường thẳng Atì và 
BC lần lượt có phưong trình Ix + 6 y - 24 = 0 và X - 2 V - 2 = 0 . Viết phưong trình đường cao 
kẻ từ B của tam giác ABC. (Không hình) 

Bài 17. Trong mặt phang tọa độ Oxỵ , cho hình chữ nhật ABCD có phưong trình đường 
thẳng AB :x-2v + l = 0 , phưong trình đường thẳng BD :-7y+ 14 = 0, đường thẳng AC đi 
qua điểm M( 2;l) .Tìm tọa độ các đỉnh của hình chữ nhật. (Không hình) 

Bài 18. Trong mặt phang tọa độ ỡxv, cho đường tròn (c) :x 2 + y 2 -2x + 2y-S = 0 ..Lập 
phưong trình tiếp tuyến A của (c) biết tiếp tuyến tạo với A một góc bằng45°. Biết đường 
thẳng A' :4x + 2y -11 = 0. 
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Bài 19. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho hình vuông ABCD có đỉnh A thuộc đuờng thẳng 
A:x-v-4 = 0, đuờng thẳng BC đi qua điểm M(4;0), đuờng thẳng CD đi qua điểm 
v(0;2) . Biết tam giác AMN cân tại A .Viết phuong trình đuờng thẳng BC. 

A: x-y-4=0 

B 

A/C40) 

.. _ c 

u .V(0; 2) 

Bài 20.Trong mặt phang tọa độ Oxy , viết phuong trình đuờng thẳng A tiếp xúc với đuờng 
tròn(C 1 ):(x-l) 2 +^ 2 và cắt đuờng tròn (C 2 ) :(x-2) 2 +(v-2) 2 = 4 tại hai điểm M,N sao 




cho MN = 2 V 2 . 



Bài 21. Trong mặt phang tọa độ Oxỵ , cho mặt phang tọa độ Oxy , cho hình chữ nhật ABCD 
có diện tích bằng 16, các đuờng thẳng AB,BC,CD,DA lần luợt đi qua các điểm 
M(4;5),v(6;5),p(5;2),ộ(2;l). Viết phuong trình đuờng thẳng AB . 


A 3/(4; 5) B (?) 


ổ(2; 1) 
D 


ẤẼCD 

3 - 


c 


P&2) 


-V(6;5) 


c 


Bài 22. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho đuờng tròn (Cj) :x 2 + y 2 = 13, đuờng tròn 
(C 2 ) :(x-6) 2 +y 2 = 25 . Gọi giao điểm có tung độ duong của (c, ) và (C 2 ) là A. Viết phuong 
trình đuờng thẳng A đi qua A , cắc (Cj) và (C 2 ) theo hai dây cung có độ dài bằng nhau. 
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Bài 23. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy. Viết phương trình bốn cạnh của hình vuông không 
song song với các trục tọa độ có tâm ơvà hai cạnh kế lần lượt đi qua M(-l;2) và iv(3;-l). 


B 

■V(3;-l) 

c 

Bài 24. Trong mặt phang tọa độ Oxy, cho hình thang ABCD với đáy lớn AD và AD = 2 BC , 
đỉnh i?(4;o), phương trình đường chéo AC :2x-y-3 = 0, tmng điểm E của AD thuộc 
đường thẳng A:-2v + 10 = 0. Tìm tọa độ các đỉnh còn lại của hình thang ABCD, biết 
cot ADC = 2 . 



Bài 25. Trong mặt phang tọa độ Oxv , cho đường tròn (c) :* 2 +y 2 -2x + 2y-23 = 0 và điểm 
M(7;3) . Viết phương trình đường thẳng qua M cắt (c) tại hai điểm phân biệt A,B sao cho 
MA = 3MB. 
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Bài 26. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho tam giác ABC có T(-l;-3), 5(5;l). Điểm M 

nằm trên đoạn thẳng BC sao cho MC = 2MB . Tìm tọa độ điểm c biết rằng MA = AC = 5 và 
đường thẳng BC có hế số góc là một số nguyên. 



TRƯỜNG HỢP 2. Bài toán cho vectơ pháp tuyến (hoặc vectơ chỉ phương) 

Bài toán 6.3 Viết phương trình đường thẳng d biết phương của đường thẳng và d cách 
điểm cho trước một khoảng không đổi 

Ví dụ : Trong mặt phang tọa độ Oxỵ . Viết phương trình đường thẳng A có vecto pháp 
tuyến n = (3;-4) và cách điểm M(2; 3) một khoảng bằng 1. 

Ví dụ 1: Trong mặt phang tọa đọ Oxy, cho đường tròn (T):x 2 +y 2 -9x- y + 18 = 0 và cách 
hai điểm T(l;4),ổ(-1;3). Gọi C,D là hai điểm thuộc (r) sao cho ABCD lả hình bình hành. 
Viết phương trình đường thẳng CD. 



Ví dụ 2: Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho tam giác ABC biết đường ccao hạ từ đỉnh A có 
phương trình X + 2y-2 = 0, khoang cách từ tâm /(0;2) của đường tròn ngoại tiếp tam giác 
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ABC đến đường thẳng BC bằng 2 V 5 , đường thẳng đi qua đỉnh B có phương trình 
x + y- 1 = 0. Tìm tọa độ các đỉnh của tam giác ABC, biết A,B đều có tọa độ nguyên. 


AO) 



C(7) 


Ví dụ 3: Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho hai đường tròn (Cj):(x-l) 2 + (y + 2) 2 =5 và 


(C 2 ) :(x + l) 2 +(y + 3) 2 =9. Viết phương trình đường thẳng A tiếp xúc với (Cj) và cắt (C 2 ) 
tại hai điểm A,B sao cho AB = 4. 



Bài toán 6.4 Viết phương trình đường thẳng d biết phương của đường thẳng và thoả 
mãn điều kiện cho trước 

Ví dụ : Trong mặt phang tọa độ ỡxv. Viết phương trình đường thẳng A có vecto pháp tuyế 
n = (l;2) và cắt đường thẳng A có phương trình X - 3_y + 2 = 0 tại điểm M sao cho OM = V2 . 

D. Các ví dụ mở rộng 

Ví dụ 1: Trong mặt phang tọa độ Oxv , cho hai điểm ^(-1;2), B (4; -3). Viết phương trình 


đường thẳng A vuông góc với đường thẳng A , đồng thời khoảng cách từ B đến đường 
thẳng A bằng ba lần khoảng cách từ A đến đường thẳng A. Biết đường thẳng 
A :3x-5y+ 2 = 0 . 
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5(4;-3) 


A': 3a- 5 v-*-2 = 0 



.4 (-1:2) 


Ví dụ 2: Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho tam giác ABC có đỉnh Ã(4;3), đường phân 
giác trong góc A có phưong trình x-y -1 = 0 và tâm đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC 

là 7^2;-^-j . Viết phưong trình cạnh BC , biết diện tích tam giác ABC bằng hai lần diện tích 

tam giác IBC. 


,4(4; 3) 



Ví dụ 3 (D-2011-NC). Trong mặt phang tọa độ Oxv , cho điểm y4(l;0) và đường tròn 
(c)\x 2 +y 2 - 2x + 4y -5 = 0 . Viết phưong trình đường thẳng A cắt (c) tại hai điểm M và 
N sao cho tam giác AMN vuông cân tại A . 



Ví dụ 4. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho hình thang OABC (OA//BC) có diện ticha bằng 
6 , đỉnh A(-1 ;2). Đỉnh B, c lần lượt thuộc các đường thẳng d l : X + y +1 = 0, d 2 : 3x + y + 2 = 0. 
Tìm toạ độ các đỉnh B, c. 
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0 ( 0 : 0 ) 


A(-V,2) 



E. BÀI TẬP VẬN DỤNG 

Bài 1. Trong mặt phang tọa độ Oxy, cho đường tròn (c) :x 2 +y 2 -4 + 2y-4 = 0 . Viết 
phưong trình các tiếp tuyến A của (c) biết rằng tiếp tuyến hệ số góc bằng 1. (Không hình) 
Bài 2. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho đường tròn (c) :x 2 +y 2 = ỉ. Đường tròn (c) tâm 
/(2;2) cắt (c) tại điểm A,B sao cho AB = \Í2 . Viết phưong trình đường thẳng AB. 



Bài 3. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho đường tròn (C 2 ):(x-l) 2 + (y-l) 2 =16 và 
(C 2 ) :(x-2) 2 + (y+ l) 2 = 25. Viết phưong trình đường thẳng A cắt (c^tại hai điểm A và B , 
cắt (C 2 ) tại hai điểm c và D thỏa mãn AB = 2y[ĩ và CD = 8 . 



Bài 4. Trong mặt phang tọa độỡxy, cho tam giác ABC có đỉnh Ả (3; 3) và /(2;l) là tâm 
đường tròn ngoại tiế. Đường phân giác trong của góc nhọn A có phưong trình x-y = 0. 

SyÍ5 

Tìm tọa độ các đỉnh còn lại của tam giác ABC , biết BC = —. 
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-4(3:3) 



Bài 5. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho đường tròn (c) :x 2 + y 2 -2x + 4y-5 = 0 và điểm 


A (l;0). Gọi M,N là hai điểm trên đường tròn (c) sao cho tam giác AMN vuông cân tại A . 
Viết phưong trình đường thẳng MN. 
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Bài toán 7. Tìm điểm dựa vào trung tuyến, đường cao, trung trực trong tam giác. 

Ví dụ: Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho tam giác ABC có trực tâm H (2; 0), phưong trình 
đường trung tuyến CM :3x + 7.v-8 = 0, phưong trình đường trung trực của BC là x-3 = 0. 
Tìm tọa độ đỉnh A . 

AO) 



Ví dụ 1. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho tam giác ABC , biết A( 1;6) và hai đường trung 

tuyến nằm trên hai đường thẳng có phưong trình là x-2y + 1 = 0 và 3x-y-2 = 0. Tìm tọa 

độ các đỉnh còn lại của tam giác ABC. 

A( i;6) 



Ví dụ 2 Trong mặt phang tọa độ Oxv, cho tam giác ABC có đỉnh A(- 1;2). Trung tuyến 
CM{M eAB) và đường cao BH (H<aAC) lần lượt có phưong trình 5x + 7x-20 = 0 và 
5x - 2y - 4 = 0. Viết phưong trình các cạnh BC. 


A (-1:2) 5.x-2y-4=0 



Ví dụ 3 Trong mặt phang tọa độ Oxv , cho tam giác ABC cân tại Ả và M là trung điểm của 


, , [ 2 7 1 

/ítì . Đường thăng CM có phưong trình y-3 = 0 và K\ 1 là trọng tâm của tam giác 

AMC. Tìm tọa độ các đỉnh của tam giác ABC , biết đường cao xuất phát từ đỉnh A của tam 
giác ABC có phưong trình x + y- 2 = 0. 
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A 



Ví dụ 4 Trong mặt phẳng tọa độ Oxv. Tìm tọa độ các đỉnh của tam giác ABC biết trực tâm 
if(l;0), chân đường cao hạ từ đỉnh B là K[ 0;2), trung điểm cạnh AB là điểm M(3;l). 

BO) 



Ví dụ 5 (D-2009-CB) Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho tam giác ABC có M(2;0) là trung 

điểm của cạnh /í tì . Đường trung tuyến và đường cao qua đỉnh A lần lượt có phưong trình 
là lx - 2y - 3 = 0 và 6x - y - 4 = 0 . Viết phưong trình đường thẳng AC. 

A 



Ví dụ 6. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho hình bình hành ABCD có G là trọng tâm của 
tam giác BCD , phưong trình đường thẳng DG là 2x - y +1 = 0, phưong trình đường thẳng 
BD là 5x-y + 2 = 0 và điểm c(0;2). Tìm tọa độ các đỉnh còn lại của hình bình hành 
ABCD. 
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5jc-3v+2=0 


A(?) 





C(0;2) 


2 jc ->'+1 = 0 


DỢ) 


Ví dụ 7 Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho tam giác ABC có phưong trình đường trung 
tuyến BN và đường cao AH lần lượt có phưong trình 3x + 5y + l = 0 và 8x-_y-5 = 0 . Xác 



Ví dụ 8 Trong mặt phang tọa độ Oxỵ , cho tam giác ABC có diện tích bằng 24 và phưong 
trình các đường trung tuyến kể từ các đỉnh A,B,C lần lượt là A 1 :x-y + 2 = 0, 
À 3 :x+3y-ỈO = 0. Tìm tọa độ A,B,C . 


AỢ) 



A 2 :5x-y-2 = 0 


C(?) 


Ví dụ 9 Trong mặt phang tọa độ ỡxv, cho tam giác ABC có A( 3; 4), trọng tâm G (2; 2), trực 



—. Tìm tọa độ các đỉnh còn lại của tam giác ABC. 
9 9) 
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-4(3:4) 



cự) 


Ví dụ 10 Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho tamgiasc ABC có đỉnh A(2;l), trực tâm 
//(14;-7), đường trung tuyến kể từ đỉnh B có phưong trình 9x - 5y -7 = 0. Tìm tọa độ các 
đỉnh B và c. 


A(2:l) 



E. BÀI TẬP VẬN DỤNG 

Bài 1 Trong mặt phang tọa độ Oxy, cho tam giác ABC có đỉnh A(- 1;-3), hai đường cao 
BH và CK lần lượt có phưong trình 5x + 3_y - 25 = 0 và 3x + 8_v -12 = 0. Hay xác định tọa độ 
các đỉnh B và c. 



Bài 2 Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho hình bình hành ABCD có đỉnh T(3;4), c(8;l) . Gọi 
M là trung điểm của BC , E là giao điểm của BC và AM . Xác định tọa độ các đỉnh còn lại 
của hình bình hành biết rằng E[ 5; 2). 
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.4(3:4) 



Bài 3. Trong mặt phẳng t P a dô Ọy, cho .am giác ABC có trpng tám sgu), trung diểm 

BC là điểm M(l;l), phương trình đường thẳng chứa đường cao kẻ từ B là x+y-7=0. 
Thn tọa độ A,B,C. 



G(?) 


Bài 4 (D-2012-CB) Trong mặt phẳng tọa độ Oxv , cho hình chữ nhật ABCD. Các đường 
thẳng AC và AD lần lượt có phương trình là x + 3v = 0 và X- V +4 = 0 ; đường thẳng BD đi 

qua điểm M ^;1 j . Tìm tọa độ các đỉnh của hình chữ nhật ABCD. 



Bài 5. Trong mặt phang tọa độ Oxỵ ,cho tam giác ABC. Đường cao kẻ từ A , trung tuyến kẻ 
từ B , trung tuyến kể từ c lần lượt nằm trên các đường thẳng có phương trình X + y - 6 = 0 , 
x-2y+ 1 = 0 và x-1 = 0 . Tìm tọa độ A,B,C . 


ẢỢ) 
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Bài 6. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, cho tam giác ABC có đỉnh c(-1; —2 ), đường trung 
tuyến kẻ từ A và đường cao kẻ từ B lần lượt có phưong trình 5x + y - 9 = 0 và X + 3y - 5 = 0 . 
Tìm tọa độ các đỉnh A và B . 



Bài 7. Trong mặt phang tọa độ Oxỵ , cho tam giác ABC cân tại đỉnh A , có trọng tâm 

(4 n , , 

^ 1 3 ’ 3 J ’ pk ươn ể đường thăng BC là X - 2y - 4 = 0 và phưong trình đường thăng BG 

là 7x - 4y - 8 = 0. Tìm tọa đọ các đỉnh của tam giác ABC. 


ẢỢ) 



Bài 8 Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho tam giác ABC có trọng tâm ơ(-2;0), biết phưong 
trình các cạnh AB và AC theo thứ tự là 4x + y + 14 = 0 và 2x + 5y-2 = 0. Tìm tọa độ các 
đỉnh của tam giác ABC. 

ẢỢ) 



Bài 9 Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho tam giác ABC có đỉnh A(-2; 3). Đường cao CH 
nằm trên đường thẳng 2x - y +1 = 0 . Tìm tọa độ các đỉnh còn lại của tam giác ABC. 
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C(?) 



Bài 10 Trong mặt phẳng tọa độ Oxv, cho tam giác ABC có đỉnh A(- 2;4). Phưong trình 
đường trung trực canh BC , đường trung tuyến xuất phát từ c lần lượt là x+2v-ỉ=0 và 
X — 3y + 4 = 0. Tìm tọa độ các đỉnh còn lại của tam giác ABC. 

A{-2A) 



CỌ) 


Bài toán 8. Tìm điểm dựa vào phân giác trong (ngoài) của tam giác 

Ví dụ 1. Trong mặt phang tọa độ Oxv , cho tam giác ABC có đường phân giác trong AD là : 

x-y = 0, đường cao CH là :2x + y + 3 = 0, cạnh AC đi qua điểm M(0;-l) sao cho 

AB = 2AM . Tìm tọa độ các đỉnh của tam giác ABC. 

AO) 



C(1) 


Ví dụ 2 ( B - 2013 - NC ) Trong mặt phang tọa độ Oxy ,cho tam giác ABC có chân đường 
cao hạ từ đỉnh A là chân đường phân giác trong của Ả là D(5;3) và trung 

điểm của cạnh AB là M (0; l). Tìm tọa độ đỉnh c. 
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Á 



Ví dụ 3 Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho tam giác ABC có trung tuyến BM :2x + y -3 = 0, 
phân giác trong BN : X + V -2 = 0. Điểm p(2;l) thuộc đuờng thẳng đi qua /I, B. Bán kính 

đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC bằng \Í5 . Xác định tọa độ các đỉnh của tam giác ABC. 
Bự?) 



Ví dụ 4 Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho hình bình hành ABCD có c(3;-l) , đường thẳng 

chứa BD và đường thẳng chứa đường phân giác của góc DAC lần lượt có phưong trình là 
x-4y + 2 = 0 và x + y- 4 = 0. Xác định tọa độ các đỉnh còn lại của hình bình hành trên. 



Ví dụ 5 (B - 2008 ) Trong mặt phang tọa độ của Oxv, hãy xác đinh tọa độ đỉnh c của tam 
giác ABC biết rằng hình chiếu vuông góc của c trên đường thằng AB là điểm //(-l;-l), 
đường phân giác trong của góc A có phưong trình X - y + 2 = 0 và đường cao kẻ từ B có 
phưong trình 4x + 3y -1 = 0. 
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A':4x+3>’-l=0 


A:x-v+2=0 



Ví dụ 6. (B - 2010 - CB) Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho tam giác ABC vuông tại A có 
đỉnh c(-4;l), phân giác trong góc A có phưong trình x+y-5= 0. Viết phưong trình đường 
thẳng BC , biết diện tích tam giác ABC bằng 24 và đỉnh A có hoành độ dưong. 



Ví dụ 7 Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho hình thoi ABCD có đường chéo AC nằm trên 
đường thẳng d:x + y- 1 = 0. Điểm E[ 9;4) nằm trên đường thẳng chứa cạnh Atì , điểm 
F(-2;-5) nằm trên đường thẳng chứa cạnh AD . Xác đinh tọa dộ các đỉnh của hình thoi 
ABCD biết điểm c có hoành độ âm và AC = 2V2 . 



Ví dụ 8. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho tam giác ABC . Phân giác trong của góc A và 
phân giác ngoài của góc B lần lượt có phưong trình X = 2 và X + y + 7 = 0. Các điểm 

/Ị^-^;lj, j(2;l) lần lượt là tâm đường tròn ngoại tiếp, nội tiếp tam giác ABC. Tìm tọa độ 

các điểm A,B,C. 
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AỢ) 

CỌ) 


Ví dụ 9. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho tam giác ABC cân tại A với BC = 4 V 2 . Các 

đường thẳng AB và AC lần lượt đi qua các điểm và Xác định tọa độ 

các đỉnh của tam giác ABC , biết đường cao AH có phưong trình x + y- 2 = 0 và điểm B có 
hoành độ dưong. 


ẢỢ) 



Ví dụ 10 Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho tam giác ABC. Đường phân giác góc A có 
phưong trình x + y- 3 = 0, Đường trung tuyến kẻ từ đỉnh B có phưong trình X - y -1 = 0, 
đường cao kẻ từ c có phưong trình x + 3y-19 = 0. Tìm tọa độ các đỉnh của tam giác ABC. 


ẢỢ) 



Bài 1 (D - 2011 - CB) Trong mặt phẳng tọa độ Oxv, cho tam giác ABC có đỉnh i?(-4;l), 
trọng tâm G’(l; 1) và đường thẳng chứa phân giác trong của góc A có phưong trình 
x-y- 1 = 0. Tìm tọa độ các đỉnh 4 và c. 
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A(?) 



CỢ) 


Bài 2 Trong măt phẳng tọa độ Oxy , cho tam giác ABC biết phưong trình các đường thẳng 
chứa các cạnh AB và BC lần lượt là 4x + 3 y - 4 = 0 và X - V -1 = 0. Phân giác trong của góc 
A nằm trên đường thẳng X + 2 V - 6 = 0 . Tìm tọa độ các đỉnh của tam giác ABC. 



Bài 3. Trong mặt phang tọa độ Oxy, cho tam giác ABC vuông tại B , đường thẳng chứa 
cạnh BC có phưong trình 2x + y + 4 = 0, đường phân giác trong góc A có phưong trình 
d Ầ :x-y- 1 = 0. Đường thẳng chứa cạnh AC đi qua điểm M (0;-2). Tìm tọa độ các đỉnh của 

tam giác ABC. 

AỢ) 



Bài 4 Trong mặt phang tọa độ Oxv , cho tam giác ABC có ba góc đều nhọn. Viết phưong 
trình đường thẳng chứa cạnh AC của tam giác, biết tọa độ chân đường cao hạ từ ba đỉnh 
A,B,C tưongứng là M(-l;-2), N(2;2) ,p(-l;2). 
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Bài 5. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho tam giác ABC với đường cao kẻ từ đỉnh B và 
phân giác trong của góc A có phưong trình lần lượt là x-2y-2 = 0 và X - V - 1 = 0. Điểm 
M (0;2) thuộc đường thẳng AB và AC = 2AB. Tìm tọa độ các đỉnh của tam giác ABC. 



C(?) 


Bài 6. Trong mặt phang tọa độ Oxy, cho hai đường thẳng Aj :4x-2v + 5 = 0 và 
À 2 :4x + 6v-13 = 0. Đường thẳng A cắt Aj,A 2 lần lượt tại A,B. Biết rằng Aj là phân giác 
của góc tạo bởi OA và A ; A, là phân giác của góc tạo bởi OB và A. Viết phưong trình 
đường thẳng A. 



Bài 7 Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, cho tam giác ABC có ^4(0;2),i?(2;6) và c thuộc 
đường thẳng í/:x-3_y + l = 0. Tìm tọa độ đỉnh c sao cho phân giác trong xuất phát từ đỉnh 
A song song với đường thẳng d . 
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-4(0:2) rf:x-3y+l=0 



Bài 8 Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho tam giác ABC với ^4 (5;3), đường cao BH nằm 
trên đường thẳng 4x + 3y + 14 = 0, phân giác trong của góc c nằm trên đường thẳng 
X + 2y -1 = 0 . Tìm tọa độ các đỉnh còn lại của tam giác ABC. 



Bài 9 Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho tam giác ABC vuông tại A , có đỉnh c(- 4;l), phân 
giác trong góc A có phưong trình x + y-5 = 0. Viết phưong trình đường thẳng BC, biết 
diện tích tam giác ABC bằng 24 và đỉnh A có hòanh độ dưong. 



(Không có bài 10) 

Bài 11 Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho tam giác ABC với đường cao kẻ từ đỉnh B và 
phưong trinh phân giác trong của góc A lần lượt có phưong trình là 3x + 4y + 10 = 0 và 
X -y + 1 = 0 , điểm Af(0;2)thuộc đường thẳng AB đồng thời cách c một khoảng bằng \fĩ 

Tìm tọa độ các đỉnh của tam giác, biết c có tọa độ nguyên. 
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Bài 12 Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho tam giác ABC có đỉnh B(-A\\ ). Trọng tâm ơ(l;l) 
và đường thẳng chứa phân giác trong của góc A có phưong trình x-y- 1 = 0. Xác định tọa 
độ các đỉnh còn lại của tam giác ABC. 


AỢ) 



Bài 13 Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho tam giác ABC , biết phưong trình cạnh BC là 
X - V +1 = 0. Hai đường phân giác trong của góc B và c lần lượt có phưong trình 
d l :2x + y -1 = 0 và d 2 :x + y- 3 = 0. Viết phưong trình cạnh Atì của tam giác ABC 



4:2x+>—1=0 


Bài 14 Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho tam giác ABC, có trọng tâm ơ(0;3), trung điểm 
của AB là M (2;3), phưong trình phân giác trong của A là d :x + 2y -7 = 0. Tìm tọa độ các 
đỉnh của tam giác ABC. 
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Bài 15 Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho hình bình hành ABCD có D(-6;-6). Đường trung 
trực của đoạn DC có phưong trình là 2x + 3_y + 17 = 0 và đường phân giác của góc BAC có 
phưong trình 5x + V - 3 = 0 . Xác đinh tọa độ các đỉnh còn lại của hình bình hành ABCD. 



Bài toán 9. Tìm điểm thuộc (E) thoả điều kiện cho trước; Viết phương trình chính tắc 
của (E) 

c. CÁC VÍ DỤ MINH HỌA 

Ví dụ 1: Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy , viết phương trình chính tắc của elip (É) biết 


rằng (£) có tâm sai bằng 


3 


và hình chữ nhật cơ sở của (£) có chu vi bằng 20. 


2 2 

Ví dụ 2: Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy , cho elip (£) :^— + ^— = ỉ. Viết phương trình 

8 2 

đường thẳng d cắt (£) tại hai điểm phân biệt có tọa độ là các số nguyên. 

X 1 

Ví dụ 3: Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy , cho elip yEy.-— + y =1. Tìm tọa độ điếm 

9 


M trên (£) sao cho bán kính qua tiêu của tiêu điểm này bằng 3 lần bán kính qua tiêu của 
tiêu điểm kia. 

Ví dụ 4: Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy , cho điểm m(-V 3;1), đường elip (£) đi qua 
điểm M và khoảng cách giữa hai đường chuẩn của (É) là 6. Lập phương trình chính tắc 
của (£). 

Ví dụ 5: Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy . Lập phương trình chính tắc của elip (£) biết 
rằng có một đỉnh và hai tiêu điểm của (£) tạo thành một tam giác đều và chu vi hc cơ sở 

của (E) là 12(2 + 73 ). 
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Ví dụ 6.: Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy , cho elip (£) có hai tiêu điểm 

(-V3;0),/T, (V3;0) và đi qua điểm Lập phuong trình chính tắc của (£) và 

với mọi điểm M thuộc (£), hãy tính giá trị biểu thức 
P = MF 2 2 + mfỊ -30 M 2 -MF l .MF 2 . 


Ví dụ 7: Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy , cho elip + = 1. Đuòng thẳng 

8 4 

A :x-yỊĩy - 0 cắt (£) tại hai điểm B,c . Tìm tọa độ điểm A trên (£) sao cho tam giác 
ABC có diện tích lớn nhất. 


Ví dụ 8: Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy , cho elip (£) có phuong trình 



1 


với hai tiêu điểm F Ì ,F 2 (hoành độ của F ì âm). Tìm tọa độ của điểm M thuộc elip sao cho 


MF x F 2 = 60°. 


Ví dụ 9 (A - 2012): Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy , cho đuờng tròn (c): X 2 + y 2 = 8. 
Viết phuong trình chính tắc của elip (£), biết rằng (£) có độ dài trục lớn bằng 8 và (£) 
cắt (c) tại bốn điểm tạo thành bốn đỉnh của một hình vuông. 



(O 


Ví dụ 10 (B - 2012): Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy, cho hình thoi ABCD có 
AC = 2BD và đuờng tròn tiếp xúc với các cạnh của hình thoi có phuong trình X 2 + y 2 =4. 
Viết phuong trình chính tắc của elip (£) đi qua các đỉnh A,B,C,D của hình thoi. Biết A 
thuộc trục Ox. 
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Ví dụ 11: Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy . Lập phương trình chính tắc của elip (£) có 

. , 3 , . . . 

tâm sai băng J, biêt diện tích của tứ giác tạo bởi các tiêu diêm và các đỉnh trên trục bé của 

(£) bằng 24. 



Ví dụ 12: Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy , cho elip (£) có tâm sai e = - J, đường tròn 

ngoại tiếp hc cơ sở của elip có phương trình X 2 + y 2 = 34. Viết phương trình chính tắc của 
elip và tìm tọa độ điểm M thuộc (£) sao cho M nhìn hai tiêu điểm của (£) dưới một góc 
vuông và M có hoành độ dương. 
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Ví dụ 13: Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, cho elip (£): 4x 2 +9y 2 =36 có hai tiêu 
điểm Fy và F 1 với có hoành độ âm. Tìm tọa độ điểm M thuộc (£) sao cho 
MF 2 + 2 MFy đạt giá trị nhỏ nhất. Tìm giá trị nhỏ nhất đó. 


Ví dụ 14: Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy , cho elip (£■): + ~~ = 1 và điểm /( 1;2). 

Lập phuong trình đuòng thẳng d đi qua I , cắt (£) tại hai điểm phân biệt A,B sao cho I 
là trung điểm của AB . 

Ví dụ 15: Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy , cho điếm ^4(3;o) và elip (E ): 7 "- +y = 1. 

9 

Tìm tọa độ các điểm B,c thuộc (é) sao cho tam giác ABC vuông tại A . 



, V 2 , [22 

Ví dụ 16: Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy , cho elip (£) : ~Ị~ + y 2 = 1 điếm M Ị Ỷ 

Viết phuong trình đuờng thẳng À qua M cắt E tại hai điểm A,B sao cho MA = 2MB . 

D. BÀI TẬP VẬN DỤNG 


Bài 1: Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy , viết phuong trình chính tắc của elip (E ì có tâm 

■ 73 

sai bằng —r- và độ dài đuòng chéo hình chữ nhật co sở bằng 



x 2 V 2 

Bài 2: Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy , cho elip (£) có phuơng trình + và 

8 4 

Một đuờng thẳng d đi qua M cắt (£) tại A,B sao cho MA.MB lớn nhất. Tìm 
tọa độ A,B . 

Bài 3: Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy. Lập p t chính tắc của elip biết điểm 


M 

elip. 


'14 


thuộc elip và tam giác F l MF 2 vuông tại M , trong đó F V F 2 là hai điểm của 
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Bài 4: Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy . Viết phương trình chỉnh tắc của elip (£) biết 
rằng elip (£) có hai tiêu điểm £j và £, với F ì ị-V3;0j và có một điểm M thuộc (£) sao 
cho tam giác F Ì MF 2 vuông tại M và có diện tích bằng 1. 

Bài 5.: Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy . Viết phương trình chính tắc của elip đi qua 


điểm M 


s 


và tiêu điểm của elip nhìn trục nhỏ với một góc 60°. 


Bài 6 : Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, cho elip (£) có phương trình —— + = 1. Giả 

8 4 

sử £j ,£ 2 là hai tiêu điểm của elip, trong đó £j có hoành độ âm. Tìm tọa độ điểm M trên 
(£) sao cho MF Ì -MF 2 = 2 . 

, x 2 / 

Bài 7: Trong mặt phăng với hệ tọa độ Oxy, cho elip có phương trình ^ 7 -+ 4- = l. Tìm 

25 9 

điểm M thuộc elip sao cho góc F l MF 2 = 90° với £j ,£ 2 là hai tiêu điểm của elip. 

Bài 8 : Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy . Viết phương trình chính tắc của elip, biết hai 
tiêu điểm cùng với hai đỉnh trên trục bé xác định một hình vuông và phương trình hai đường 
chuẩn v = ± 8 . 


X 2 V 2 

Bài 9: Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, cho elip (£):^ + ^- = l có hai tiêu điểm 
£j,£ 2 . Tìm tọa độ điểm M thuộc (£) sao cho bán kính đường tròn nội tiếp tam giác 


MF x F 2 bằng I. 


Bài 10: Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy . Viết phương trình chính tắc của elip (£) biết 
rằng khi điểm M thay đổi (£) thì độ dài nhỏ nhất của OM bằng 4 và độ dài lớn nhất của 
MF X bằng 8 , với £j là tiêu điểm có hoành độ âm. 

Bài toán 10. Cho hai đường tròn (C,) và (C 2 ) cắt nhau tại hai điểm A, B. Viết phương 
trình đường thẳng AB 
c. VÍ DỤ GỐC 

Cho hai đường tròn ( C { ): V 2 + y 2 + 4x + 4y + 4y - 17 = 0 và (c,): V 2 + y 2 - 8x - 2y + 7 = 0 
cắt nhau tại hai điểm Ấ,B . Viết phương trình đường thẳng AB . 
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D. CÁC VÍ DỤ MỞ RỘNG 

Ví dụ 1 (Khối B - 2006): Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho đường tròn 
(c) :jr 2 + y 2 -2x-6y + 6 = 0 và điểm M(-3;l).Gọi A và B là các tiếp điểm của các tiếp 
tuyến kẻ từ M đến (c) . Viết phưong trình đường thẳng AB . 



Ví dụ 2: Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, cho đường tròn (c) : [x -y) 2 + y 2 =4 và điểm 
£(4;l). Tìm tọa độ điểm M trên trục tung, sao cho từ điểm M kẻ được hai tiếp tuyến 
MAMB đến (c) (với A,B là các tiếp điểm) sao cho AB đi quai?. 



Ví dụ 3: Trong mặt phang tọa độ Oxv , cho tam giác ABC nội tiếp đường tròn tâm /(6; 6) 
và ngoại tiếp đường tròn 4;5). Biết điểm A( 2;3) và hoành độ điểm B nhỏ hon hoành độ 
điểm c. Tìm tọa độ các đỉnh còn lại của tam giác ABC. 
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Ví dụ 4: Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, cho tam giác ABC cân tại Ả, có trực tâm 
H{— 3;2). Gọi D,E là chân đường cao kẻ từ B và c. Biết rằng điểm A thuộc đường thẳng 
A:x-3y-3 = 0, điểm F(- 2;3) thuộc đường thẳng DE và HD = 2. Tìm tọa độ điểm A. 

A:jc-3>'-3=0 



Ví dụ 5: Trong mặt phang tọa độ Oxv , cho tam giác ABC có A(— 2;-l), trực tâm //(2;l) 

và BC = 2yỈ5 . Gọi B',C' lần lượt là chân đường cao kẻ từ đỉnh B,c. Lập phưong trình 
đường thẳng BC , biết rằng trung điểm M của cạnh BC nằm trên đường thẳng có phưong 
trình x-2y-ỉ-0, tung độ của M dưong và đường thẳng B'C' đi qua điểm N (3;-4). 
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A(r 2;-l) 



Ví dụ 6: Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho đường tròn (r): (x -1) 2 + ( y -1) 2 = 5 với tâm / 
và điểm 4;5). Từ A kẻ một đường thẳng cắt đường tròn (r) tại hai điểm B,c , tiếp 
tuyến tại B,c cắt nhau tại K. Qua K kẻ đường thẳng vuông góc với ỈA, cắt (T i tại £,£ . 
Xác định tọa độ các điểm E,F . 



Ví dụ 7: Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, cho đường tròn (c): V 2 + y 2 - 2x + 4 = 0 và 
đường thẳng À:jc-y + l = 0. Tìm tọa độ điểm M thuộc đường thẳng À sao cho qua M kẻ 
được hai tiếp tuyến MA,MB đến đường tròn (c) (với A,B là các tiếp điểm), đồng thời 


khoảng cách từ điểm N 



đến AB lớn nhất. 
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Ví dụ 8: Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho đường tròn X 2 +y 2 = ỉ và điểm A( 1;3). Viết 
phưong trình đường tròn ịr ) qua A và tâm của đường tròn (r 1 ), đồng thời cắt đường tròn 
(r 1 ) tại hai điểm B,c sao cho khoảng cách từ điểm A đến đường thẳng BC lớn nhất. 



E. BÀI TẬP VẬN DỤNG: 

Bài 1: Cho đường tròn (c) :x 2 + y 2 -3x-7 + 12 = 0 và điểm A( 1;2). Tìm tọa độ các đỉnh 
của hình chữ nhật ABCD nội tiếp trong (c) và có diện tích bằng 4. Biết AB là chiều dài 
của hình chữ nhật và B có hoành độ nguyên. 



Bài 2: Cho đường tròn (c) :* 2 + y 2 - 2x + 4y + 2 = 0. Viết phưong trình đường tròn (c) 
tâm M(5;l) biết (c) cắt (c) tại hai điểm A,B sao cho AB = yj?>. 
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Bài 3: Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho hai đường tròn (Cj): X 2 + y 2 -18v - 6 y + 65 = 0 và 
(C 2 ): V 2 + y 2 = 9. Từ điểm M thuộc đường tròn (c,) kẻ hai tiếp tuyến với đường tròn 
(C 2 ) với hai tiếp điểm A,B. Tìm tọa độ điểm M , biết độ dài đoạn AB = 4,8. 



Bài 4: Cho đường tròn (c) :(x -l ) 2 + (y-2 ) 2 = 4 và điểm Ẫ^(3;4). Lập phưong trình 
đường tròn (T) tâm K cắt đường tròn (c) tại hai điểm Ả,B sao cho diện tích tam giác 
ỈAB lớn nhất với / là tâm của đường tròn (c). 

Bài 5: Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho đường tròn (c) : V 2 + y 2 - 2x + 4 = 0 . Viết phưong 
trình đường tròn có tâm v(l;3) cắt đường tròn (c) tại hai điểm A,B sao cho diện tích tam 
giác IAB bằng 4, với / là tâm của đường tròn (c). 

Bài 6 : Trong mặt phẳng tọa độ Oxv, cho hai đường tròn (Cj) : (v-l ) 2 +(y-2 ) 2 = 9 và 
(C 2 ):(x + 2 ) 2 +(y-10 ) 2 =4. Tìm tọa độ các đỉnh của hình vuông ABCD , biết điểm A 
thuộc (Cị), điểm c có tọa độ nguyên thuộc (C 2 ) và các đỉnh B,D thuộc đường thẳng 

x-y+ 6 = 0. 
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PHẦN 4. SÁNG TẠO VÀ PHÁT TRIỂN TỪ CÁC BÀI TOÁN HÌNH HỌC PHẤNG 

THUẦN TÚY 

A. Sáng tạo và phát triển 

Bài 1. Cho tam giác ABC . Gọi M,N lần lượt là trung điểm của BC và AB ; D,E lần lượt 
là chân chiều cao kẻ từ A,B của tam giác ABC. Chứng minh rằng MEND nội tiếp đường 
tròn. 

Bài 1.1. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho tam giác ABC có B{— 1;4). Gọi D,E(-l;2),N 


lần lượt là chân đường cao kẻ từ B và trung điểm cạnh AB . Biết / Ị — 2 ’ 2 7 là t ^ m đường 
tròn ngoại tiếp tam giác DEN . Tìm tọa độ đỉnh c của tam giác ABC. 



Bài 1.2. Trong mặt phang tọa độ ơxv, cho tam giác ABC không vuông và đường thẳng À 
có phưong trình 2x + _y-2 = 0. Giả sử Z)(4;l),£'(2;-l),v(l;2) theo thứ tự là chân đường 

cao kẻ từ Ả, chân đường cao kẻ từ B và trung điểm cạnh AB . Tìm tọa độ các đỉnh của 
tam giác ABC biết rằng trung điểm của cạnh BC nằm trên đường thẳng À và điểm M có 
hoành độ nhỏ hon 1. 

Ả(?) 



Bài 2. Cho tam giác ABC cân tại A và M là trung điểm AB. Gọi I,G lần lượt là tâm 
đường tròn ngoại tiếp, trọng tâm tam giác ABC. Chứng minh rằng / là trực tâm của tam 
giác MGK . Biết rằng K là trọng tâm của tam giác ACM . 
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Ả 



Bài 2.1. Trong mặt phẳng tọa độ Oxv , cho tam giác ABC cân tại A M là trung điểm 

của AB . Biết là tâm đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC và lần lượt là 

trọng tâm tam giác ABC và ACM . Tìm tọa độ các đỉnh còn lại của tam giác ABC , biết A 
không trùng với gốc tọa độ. 



Bài 2.2. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho tam giác ABC cân tại A và c(2;-3). Biết 

(5 2 ^ , , (7 l'] 

/1 j ^ tâm đường tròn ngoại tiêp tam giác ABC và K\ 1 là trọng tâm tam giác 

ACM , với M là trung điểm AB . Tìm tọa độ các đỉnh của tam giác ABC. 


Ả 
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Bài 2.3. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho tam giác ABC cân tại A yầ M là trung điểm 

của AB . Biết là tâm đường tròn ngoại tiếp tam giác ACM , lần lượt là 

trọng tâm tam giác ACM. Các đường thẳng AB,CM lần lượt đi qua các điểm 
J £'(0;3),F(2;0). Tìm tọa độ các đỉnh còn lại của tam giác ABC biết A có tung độ dưong. 


A 



của AB . Đường thẳng CM có phưong trình V - 3 = 0 và K là trọng tâm của tam 


giác ACM . Đường thẳng AB đi qua điểm dỊ^--^-; 4^. Tìm tọa độ các đỉnh của tam giác 

ABC , biết M có tung độ dưong và tâm đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC nằm tên 
đường thẳng 2x - y + 4 = 0. 


A 
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Bài 2.5. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho tam giác ABC cân tại A yầ M là trung điểm 
của AB . Đường thẳng CM có phưong trình 5x-l y -20 = 0 và K\ - 7 -;-- 7 ) là trọng tâm 
của tam giác ACM . Đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC có tâm nằm trên đường thẳng 
2x + 4 y + 7 = 0 và có bán kính bằng . Tìm tọa độ các đỉnh của tam giác ABC , biết A 

V 2 

và c có tọa độ nguyên. 

Ẩ 



Bài 3. Cho hình vuông ABCD . Gọi M là trung điểm của cạnh AB và N là điểm thuộc 
đoạn AC sao cho AN = 3 NC . Chứng minh tam giác DMN vuông cân. 





Bài 3.1. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho hình vuông ABCD . Gọi M là trung điểm của 
_3 n,, 7 

cạnh AB,N\ là điêm trên cạnh AC sao cho AN = 3NC. Xác định tọa độ các đỉnh 

l 2 2) 

của hình vuông ABCD , biết đường thẳng DM có phưong trình X -1 = 0 và D có tung độ 


âm. 


X —1 =0 



BỢ) 


NÍ-lĩì 

l 2 ; 2 


C(?) 
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Bài 3.2 (Khối A, AI - 2014). Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho hình vuông ABCD có 
điểm M là trung điểm của đoạn AB và N là điểm thuộc đoạn AC sao cho AN = 3 NC. 
Viết phuong trình đuờng thẳng CD , biết rằng M(l;2) và v(2;-l). 



Bài 3.3. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho hình vuông ABCD , gọi M là trung điểm của 
cạnh AB , N thuộc đuờng thẳng À: 3 V + V + 4 = 0 và là điểm trên cạnh AC sao cho 


CN = ^ẢC. Biết phuong trình đuờng thẳng MD:x- 1 = 0. Xác định tọa độ đỉnh c của 


hình vuông ABCD , biết khoảng cách từ c đuờng thẳng MD bằng 4 và N có hoành độ 
âm. 


x-1 =0 



BỢ) 


C(?) 


Bài 3.4. Trong mặt phang tọa độ Oxy, cho hình vuông ABCD có đỉnh Z)(5;l). Gọi M là 


tmng điểm của cạnh AB, N là điểm trên cạnh AC sao cho CN 


= -AC. Biết 
4 


đuờng thẳng 


đi qua M và N có phuong trình 3x - y - 4 = 0. Xác định tọa độ các đỉnh còn lại của hình 
vuông ABCD, biết điểm M có tung độ duong. 
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3x-}'-4=0 



5 (?) 


CO) 


Bài 3.5. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho hình vuông ABCD , gọi M là trung điểm của 
cạnh AB , N là điểm trên cạnh AC sao cho CN = ^AC. Biết F(l;-l) là trung điểm của 

đoạn DM. Tìm tọa độ đỉnh B , biết là trọng tâm tam giác AMN và điểm N có 


hoành độ âm. 



BO) 


Bài 4. Cho tam giác ABC có tâm đuờng tròn nội tiếp J . Gọi D là giao điểm của đuờng 
tròn ngoại tiếp tam giác ABC với đuờng thẳng AJ. Chứng minh rằng D là tâm của đuờng 
tròn ngoại tiếp tam giác ABC. 



Bài 4.1. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho tam giác ABC nội tiếp đuờng tròn /(6;6) và 
ngoại tiếp đuờng tròn tâm J(4;5). Biết điểm A( 2;3) và hoành độ điểm B nhỏ hon hoành 
độ điểm c. Tìm tọa độ các đỉnh còn lại của tam giác ABC. 
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Bài 4.2. Trong mặt phẳng tọa độ Oxv , cho tam giác ABC ngoại tiếp đường tròn j( 2;l). 
Biết đường cao xuất phát từ đỉnh A của tam giác ABC có phưong trình 2x + v-10 = 0 và 
Z)( 2;-4) là giao điểm thứ hai AJ với đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC. Tìm tọa độ 
các đỉnh của tam giác ABC biết B có hoành độ âm và B thuộc đường thẳng có phưong 
trinh V + y + 7 = 0 . 



Bài 5. Cho hình bình hành ABCD. Một điểm M nằm trong hình bình hành sao cho 
MAB = MCB. Chứng minh rằng AMD, BMC là hai góc bù nhau. 
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c 


Bài 5.1. Trong mặt phẳng tọa độ Oxv, cho hình bình hành ABCD có đỉnh Z)(-7;0). Một 

điểm M nằm trong hình bình hành sao cho MAB = MCB . Phưong trình đường thẳng chứa 
MB,MC lần lượt là À: X + y - 2 = 0;À: 2x - y -1 = 0. Tìm tọa độ đỉnh A, biết rằng đỉnh A 
thuộc đường thẳng d :y = 3x và A có hoành độ nguyên. 



Bài 5.2. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho hình bình hành ABCD có đỉnh /íỊj. Một 

điểm nằm trong hình bình hành sao cho MAB = MCB = 135°. Tìm tọa độ đỉnh D , 

biết rằng D thuộc đường tròn có phưong trình (r): X 2 + y 2 - 2x + 2y - 3 = 0 . 



Bài 6. Cho tam giác ABC cân tại A và nội tiếp đường tròn tâm /. Gọi AI và đường cao đi 
qua c lần lượt cắt đường tròn tại các điểm thứ hai là M,N. Chứng minh rằng IB _L MN. 
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M 


Bài 6.1. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho tam giác ABC nội tiếp đường tròn (r) có tâm 
/(0;5). Đường thẳng AI cắt đường tròn ịĩ) tại điểm thứ hai là M(5;0). Đường cao đi 


qua c cắt đường tròn (r) tại điểm thứ hai là Tìm tọa độ các đỉnh 


của tam 


giác ABC , biết đỉnh B có hoành độ dưong. 

AỢ) 



Bài 7. Cho tam giác ABC nội tiếp đường tròn tâm /. Gọi M,N lần lượt là chân chiều cao 
kẻ từ đỉnh B và c. Chứng minh rằng IA _L MN. 
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Bài 7.1. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho đường tròn (r) : X 2 + y 2 = 25 ngoại tiếp tam 
giác ABC có tọa độ chân đường cao kẻ từ B,c lần lượt là M(1;3 ),jV( 2;3) . Tìm tọa độ 
các đỉnh của tam giác ABC, biết A có hoành độ âm. 



Bài 7.2. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho tam giác ABC nội tiếp đường tròn 
(c) : X 2 + y 2 = 25, đường thẳng AC đi qua điểm K( 2;l). Gọi M,N lần lượt là chân đường 
cao kẻ từ đỉnh B và c . Tìm tọa độ các đỉnh của tam giác ABC , biết phưong trình đường 
thẳng MN là 4x-3v + 10 = 0 và điểm A có hoành độ âm. 
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Bài 8. Cho tam giác ABC , có trực tâm H . Gọi D là giao điểm thứ hai của AB với đường 
tròn ngoại tiếp tam giác ABC và M là giao điểm của AH với BC . Chứng minh rằng M 
là trung điểm của HD. 


Ả 



Bài 8.1. Trong mặt phang tọa độ Oxy, cho tam giác ABC có đỉnh A(— 1;— 3). Biết rằng 
trực tâm và tâm đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC lần lượt là // (1;~ 1) và /(2;-2). Tìm 
tọa độ các đỉnh còn lại của tam giác ABC. 

-4(-i;-3) 
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Bài 8.2. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, cho tam giác nhọn ABC có trực tâm H[ 5;5), 
phưong trình đường thẳng chứa cạnh BC là X + y - 8 = 0. Biết phưong trình đường tròn 
ngoại tiếp tam giác ABC đi qua hai điểm E{l\2) ) và F(4;2). Tím diện tích tam giác ABC. 



Bài 8.3. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho tam giác nhọn ABC có tâm đường tròn ngoại 
tiếp /(2;2), trực tâm H{ 2;12). Tìm tọa độ các đỉnh của tam giác ABC , biết rằng đường 
thẳng BC có phưong trình x + y- 2 = 0. 


AỌ) 



Bài 8.4. Trong mặt phang tọa độ Oxy , đường thẳng chứa trung tuyến kẻ từ đỉnh A và 
đường thẳng BC lần lượt có phưong trình là 3x + 5y -8 = 0 và x-y- 4 = 0. Đường thẳng 
qua A vuông góc với đường thẳng BC cắt đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC tại điểm 
thứ hai là Z)(4;-2). Viết phưong trình các đường thẳng AB,AC biết rằng hoành độ của 
điểm B không lớn hon 3. 
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Ạ 


X- >'-4 = 0 


\ 3x + 5y - 8 = 0 


A. Các bài toán đề xuất 

Bài 9. Cho tam giác ABC với H trực tâm. Gọi A\B',C' lần lượt là trung điểm các cạnh 
BC,CA,AB. Gọi D,E,F lần lượt là chân chiều cao ứng với các đỉnh A,B,C và K,L,M 
lần lượt là trung điểm các đoạn thẳng AH,BH,CH. Chứng minh rằng: 9 điểm 
A',B',C',D,E,F,K,L,M cùng nằm trên một đường tròn và H cùng với trọng tâm, tâm 
đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC thẳng hàng. 

Bài 9.1. Trong mặt phang tọa độ Oxv , cho tam giác ABC có trọng tâm ơ(l;l). Phưong 
trình đường tròn đi qua trung điểm của các đoạn BA,BC và chân đường cao hạ từ B xuống 
cạnh AC có phưong trình X 2 + (v + l) 2 =4. Viết phưong trình đường tròn ngoại tiếp tam 
giác ABC. 

Đáp số: (x-3) 2 +(>-5) 2 =16. 

Bài 9.2. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho tam giác ABC nội tiếp đường tròn 
(r): (x + 2) 2 + (> - 2) 2 = 25. Đường thẳng đi qua A và vuông góc với BC cắt (T ) tại điểm 
is(l;-2) khác A. Tìm tọa độ các đỉnh của tam giác ABC , biết tam giác ABC có trọng tâm 



Đáp số: rì(l;6),5(-6;5),c(2;5). 

Bài 10. Cho hình vuông ABCD . Gọi M,N lần lượt là các điểm trên cạnh BC và CD sao 
cho BM = CN. Chứng minh rằng AM _L BN. 

Bài 10.1. Trong mặt phang tọa độ Oxy, cho hình vuông ABCD có đỉnh B{3;3). Gọi 
M,N lần lượt là trung điểm của cạnh BC và CD . Tìm tọa độ các đỉnh còn lại của hình 
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vuông ABCD , biết A thuộc đuờng thẳng A:x + y- 2 = 0 và là giao điểm của 

AM và BN. 

Đáp số: X(-l;3),C(3;-l),Z)(-l;-l) 

Bài 10.2. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho hình thang ABCD có đáy lớn CD 

CD = AD = 2AB; BAD = 90°, B( 3;6). Gọi M là trung điểm của AD và là 

hình chiếu vuông góc của M trên BC. Xác định tọa độ các đỉnh còn lại của hình thang 

ABCD , biết A có tung độ nhỏ hon 7. 

Đáp số: A(0;6),C(6;0),D(0;0). 


PHẦN 5. BÀI TẬP TỎNG HỌP 

Bài 1. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho tam giác ABC có đỉnh ổ(-12;l) và trọng tâm 

(\ 23 ^ , 

\ 3 ’ 3 j phân giác trong kẻ từ đỉnh A có phuong trình là À: V + 2y -5 = 0. Viêt 

phuong trình đuờng thẳng BC . 


Ả 



Bài 2. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, cho hình thang ABCD có hai đáy AD,BC, đỉnh 


y \4^~2~j =9BC. Giao điểm của hai đuờng chéo AC,BD là EịA\ì). Đỉnh 

£'(4;2). Đỉnh B thuộc đuờng thẳng A: 3x + y + 1 = 0 và trung điểm M của đoạn BC thuộc 
đuờng thẳng x-2 = 0. Tìm tọa độ các đỉnh còn lại của hình thang ABCD . 
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A:3x-i- 2y -‘-1=0 



Bài 3. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, cho hình vuông ABCD , đường tròn đường kính AM 
cắt cạnh BC tại hai điểm Ổ,M(5;7) và cắt đường chéo BD tại N[ 6;2), đỉnh c thuộc 
đường thẳng d : 2x - y - 7 = 0 . Tìm tọa độ các đỉnh của hình vuông ABCD , biết hoành độ 
đỉnh c nguyên và tung độ đỉnh A bé hon 2. 

d\2x-y -7 = 0 



Bài 4. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho hình chữ nhật ABCD. Điểm N[ 3;2) là trung 
điểm cạnh BC, các điểm M(-2;2) và p( 2;-l) lần lượt nằm trên AB và DC sao cho 
AM = CT*. Xác định tọa độ các đỉnh ABCD . 



Bài 5. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho hình chữ nhật ABCD có đỉnh x(- 3;l) và đỉnh c 
thuộc đường thẳng À: * - 2y - 5 = 0. Trên tia đối của CD lấy điểm E sao cho CE = CD , 
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biết jV(6;-2) là hình chiếu vuông góc của D lên đuờng thẳng BE . Xác định tọa độ các 

đỉnh còn lại của hình chữ nhật ABCD . 

-V(6;-2) 



Bài 6 . Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho đuòng thẳng d :x-y -1 = 0 và hai đuờng tròn 
(Cj) :x 2 + y 2 - 6 v + 8 _y+ 23 = 0 ; (C 2 ): V 2 +y 2 - 6 x + 8 v + 23 = 0. Viết phuong trình đuờng 
tròn (c) có tâm nằm trên d , tiếp xúc trong với (Cj) tiếp xúc ngoài với (c, ) . 


d.x-y -1 = 0 



Bài 7. Trong mặt phang tọa độ Oxy, cho tam giác ABC có điểm A( 2;3), trong tâm 
ơ(2;0). Hai đỉnh B và c lần luợt thuộc các đuờng thẳng Àj:x + _y + 5 = 0 và 
A:x+2y-l = 0. Viết phuong trình đuờng tròn tâm c và tiếp xúc với đuờng thẳng BG . 

BỢ) 



Bài 8. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho tam giác ABC có AC = 2 AB . Điểm là 

tmng điểm của BC. Điểm N thuộc đoạn AC sao cho NC = 3ẢN và điểm D thuộc BC 
sao cho AD đối xứng với AM qua phân giác trong góc A của tam giác ABC. Điểm c 
thuộc đường thẳng d :x + y-7 = 0 và DN có phưong trình 3x-2y + 8 = 0. Xác định tọa 
độ các đỉnh của tam giác ABC. 
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Bài 11. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho hình vuông ABCD có phưong trình đường chéo 
AC:x + y — 5 = 0. Trên tia đối của tia CB lấy điểm M và trên tai đối của tia DC lấy điểm 
N sao cho DN = BM . Đường thẳng song song với AN kẻ từ M và đường thẳng song 
song với AM kẻ từ N cắt nhau ở F(0;-3). Xác định tọa độ các đỉnh của hình vuông 

ABCD , biết điểm M nằm trên trục hoành. 

A(?) so 



, ' x 2 

Bài 12. Trong mặt phăng tọa độ Oxv , cho điêm A( 3;0) và elip (£■): + y - 1. Tìm tọa độ 

9 


các điểm B,c thuộc ( E ) sao cho tam giác ABC vuông cân tại A, biết điểm B có tung độ 
dưong. 


Bài 13. Trong mặt phang tọa độ Oxv , cho (£): 


25 9 


= 1. Tìm điểm M có hoành độ 


dưong thuộc ( E) sao cho F Ỉ MF 2 - 90°, trong đó F l ,F 2 là các tiêu điểm. 


Bài 14. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho elip (F) 


có tâm sai e = -~ 
5 


đường tròn ngoại tiếp 


hình chữ nhật co sở của elip có phương trình X 2 +y 2 = 34. Viết phương trình chính tắc của 
elip và tìm tọa độ điểm M thuộc elip ( E) sao cho M nhìn hai tiêu điểm dưới một góc 
vuông và M có hoành độ dương. 

Bài 15. Trong mặt phang tọa độ Oxv , cho đường thẳng <i:3v + y-4 = 0 và elip 

ỵ 2 2 

+ = 1. Viết phương trình đường thẳng À vuông góc với d và cắt ( E) tại hai 

9 4 


điểm A,B sao cho diện tích tam giác OAB bằng 3. 

Bài 16. Trong mặt phang tọa độ Oxv , cho hình bình hành ABCD có tam giác vuông ABD 
nội tiếp đường tròn (r): (v -2) 2 + (y -1) 2 = 9. Biết hình chiếu vuông góc của B và D lên 
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, (22 14^1 , ( 13 ll'] 

đường chéo AC lân lượt là H\ —7-;—— và K\ -r;-r . Xác định tọa độ các đỉnh của hình 

u 5) {5 5) 


bình hành ABCD , biết A có tung độ nguyên và AD = 3 V 2 . 



Bài 17. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho hình chữ nhật ABCD có điểm M nằm trên cạnh 
BC sao cho MC = 2MB , trên tia đối của tia DC lấy điểm N sao cho NC = 2 ND. Đỉnh 
D(l;-3) và điểm A nằm trên đường thẳng 3x-y + 9 = 0. Phưong trình đường thẳng 

M : 4x -3y -3 = 0 . Xác định tọa độ các đỉnh còn lại của hình chữ nhật ABCD . 

4x-3>’-3 =0 



Bài 18. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho biết elip ( E ) có chu vi hình chữ nhật co sở 
bằng 16^2-4- >/3 đồng thời một đỉnh của (£) tạo với hai tiêu điểm một tam giác đều. Viết 

phưong trình đường tròn (r) có tâm là gốc tọa độ và cắt (E) tại bốn điểm là bốn đỉnh của 
một hình vuông. 
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Bài 19. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, cho tam giác ABC có đỉnh v4(l;2), đường trung 
tuyến BM : 2x + y + \ = 0 và phân giác trong CD:x + y -1 = 0 . Viết phưong trình đường 
thẳng BC. 


'4(1; 2) 



2jc+j-i-1=0 


c 


Bài 20. Trong mặt phang tọa độ Oxy, cho tam giác ABC có đỉnh A( 2;3), tâm đường tròn 
ngoại tiếp /(6;6), tâm đường tròn nội tiếp j( 4;5). Tìm tọa độ các đỉnh còn lại của tam 
giác ABC. 



điểm A(2;3),B(6;6). Gọi M,N là hai điểm khác nhau nằm trên đường tròn (c) sao cho 
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các đường thẳng AM và BN cắt nhau tại điểm H , AN và BM cắt nhau tại c. Tìm 




Bài 22. Trong mặt phang tọa độ Oxy, cho tam giác ABC có tâm đường tròn ngoại tiếp là 
/(4;-l). Đường cao và trung tuyến xuất phát từ đỉnh A lần lượt có phưong trình 
x + y -1 = 0 và X + 2y -1 = 0. Viết phưong trình đường thẳng chứa các cạnh của tam giác 
ABC. 



x+ >-1 = 0 \ 

x+2>’-l=0 

Bài 23. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho tam giác ABC. Đường cao kẻ từ A , trung 
tuyến kẻ từ B , trung tuyến kẻ từ c lần lượt có phưong trình 
X + y - 6 - 0,x - 2y +1 = 0,x -1 = 0. Tìm tọa độ các đỉnh của tam giác ABC. 
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^ JC—1= 0 


x-1-0 



v-6=0 


Bài 24. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho hình chữ nhật ABCD có diện tích bằng 12, giao 

í g 3 A 

diêm của hai đường chéo là /Ị 2’2 ) ’ trun ỗ điếm của cạnh AD là M(3;0). Xác định tọa 
độ các đỉnh hình chữ nhật ABCD , biết A có hoành độ dưong. 


Ả(?) 


S ABCD =12 BỢ) 



«H) 


Bài 25. Trong mặt phang tọa độ Oxy, cho tam giác ABC vuông cân tại A , phưong trình 
BC : 2x - y -7 = 0, đường thẳng AC đi qua điểm M(-l;l),điểm A nằm trên đường thẳng 
À: X - 4 y + 6 = 0 . Tìm tọa độ các đỉnh của tam giác ABC biết A có hoành độ dưong. 



Bài 26. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho tam giác ABC cân tại A .Đường thẳng AC có 
phưong trình là 3x - y - 5 = 0 . Gọi H là trung điểm của BC , D là hình chiếu vuông góc 
của H lên AC và M là trung điểm của HD. Đường thẳng BD đi qua điểm £( 8;-5) và 
phưong trình đường thẳng AM là 1 lx - 7 y - 5 = 0. Tìm tọa độ các đỉnh của tam giác ABC. 
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AỌ) 



Bài 27. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho tam giác ABC biết đường cao kẻ từ A , trung 
tuyến kẻ từ B và phân giác trong kẻ từ c lần lượt có phưong trình là 
3x - 4 V + 27 - 0, 4x + 5 y - 3 = 0 và V + 2y - 5 = 0 . Xác định tọa độ các đỉnh của tam giác 
ABC. 


.4(7) 



Bài 28. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho tam giác ABC có AC = 2 AB. Điểm M(l;l) là 
tmng điểm của BC , điểm D sao cho AD đối xứng với AM qua tia phân giác trong góc 
BAC. Đường thẳng có phưong trình d :3x-2y + s = 0 đi qua D . Xác định tọa độ đỉnh B 
của tam giác ABC, biết c thuộc đường thẳng d':x-y- 7 = 0. 


Ả 



Bài 29. Trong mặt phang tọa độ Oxy, cho tam giác ABC nội tiếp đường tròn 
(r):íx-^-ì + í' V_ qì Đường phân giác trong góc BAC cắt (r) tại iìío;--^-1. 
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Xác định tọa độ các đỉnh của tam giác ABC , biết đường thẳng BC đi qua điểm v(-5;2) 
và đường thẳng AB đi qua điểm p{- 3;-2). 



Bài 30. Trong mặt phang Oxy , cho đường thẳng À:5x-2y-19 = 0 và đường tròn 
(T):x 2 + V 2 -4x-2y = 0. Từ một điểm M nằm trên đường thẳng A kể hai tiếp tuyến 
MA,MB đến đường tròn (c) (A,B là hai tiếp điểm ). Viết phưong trình đường tròn ngoại 
tiếp tam giác AMB biết AB = Vĩõ. 



Bài 31. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho hình bình hành ABCD có BD = -Ệ- ẨC . Gọi 

hình chiếu vuông góc của điểm D lên các đường thẳng AB,BC lần lượt là 
M(-2;-l),V(2;-l), biết AC nằm trên đường thẳng X - ly = 0. Tìm tọa độ các đỉnh A,c . 
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Bài 32. Trong mãt phẳng tọa độ 0*, , cho tamgiaso ABC cô trọng tâm G g;l) , trung điểm 

BC là điểm M(l;l). Phương tình đường thẳng chứa đường cao kể từ đỉnh B là 
A :x + y - 7 = 0. Thn tọa độ các đỉnh của tam giác ABC. 


A:x-r>’-7 = 0 



Bài 33. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho đường thẳng A:x-y- 1 = 0. Viết phương trình 
đường tròn (c) có tâm / thuộc đường thẳng A. Biết (c) cắt trục Ox tại hai điểm A,B và 
cắt trục Oy tại hai điểm M,N sao cho diện tích của hai tam giác IAB và IMN đều bằng 12. 



Bài 34. Trong mặt phang tọa độ Oxy, cho hai đường (c,) :x 2 + V 2 -4v = 0 và 
(C 2 ) :x 2 + y 2 + 4x +18 y + 36 = 0 . Viết phương trình đường tròn (c) có tâm / năm trên đường 
thẳng d \2x+y-l = 0 đồng thời tiếp xúc với cả hai đường tròn (c,) và (C 2 ). 
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Bài 35. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho elip + = 1 và điểm M(2;l). Viết 


phưong trình đường thẳng d đi qua M cắt (E) tại hai điểm A,B sao cho trung điểm của 
đoạn thẳng A,B nằm trến đường thẳng A:y = 2x. 

Bài 36. Trong mặt phang Oxy , cho đường tròn (C) :x 2 + V 2 = 8. Viết phưong trình tiếp 
tuyến của đường tròn (c) biết tiếp tuyến cắt các tia Ox,Oy lần lượt tại A,B sao cho tam 
giác OAB có diện tích nhỏ nhất. 



Bài 37. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho tam giác ABC có đỉnh .4(3; —4 ). Phưong trình 
đường trung trực cạnh BC , đường trung tuyến xuất phát từ đỉnh c lần lượt là X + y -1 = 0 
và 3x -y - 9 = 0 . Tìm tọa độ các đỉnh còn lại của tam giác ABC. 

AQ\-4) 



Bài 38. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho tam giác ABC nội tiếp đường tròn 
( T ) :x 2 + y 2 - 4x - 2y - 8 = 0. Đỉnh A thuộc tia Oy , đường cao vẽ từ c nằm trên đường thẳng 
d :x + 5y = 0. Tìm tọa độ các đỉnh của tam giác ABC , biết c có hoành độ là một số nguyên. 


Bài 39. Trong mặt phang tọa độ ỡxv, cho hình vuông ABCD có đỉnh 4(-3;5), tâm / 
thuộc đường thẳng A :x + y - 5 = 0 và diện tích bằng 25. Tìm tọa độ các đỉnh còn lại của hình 
vuông ABCD , biết rằng / có hoành độ dưong. 
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Ả(r 3;5) 


BỢ) 

A:jc+>—5=0 


Bài 40. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho điểm M(0;2) và hai đường thẳng Aj, À 2 có 
phưong trình lần lượt là 3x+v + 2 = 0 và x-3y + 4 = 0 . Gọi A là giao điểm của Aj và À 2 . 
Viết phưong trình đường thẳng A đi qua M , cắt hai đường thẳng Aj, A 2 lần lượt tại B, c 



(B\kc khác A ) sao cho —^—r + —4— đạt giá trị nhỏ nhất. 
AB 2 ẮC 2 



Bài 41. Trong mặt phẳng tọa độ Oxv, cho elip (£'):^- + ^- = l ngoại tiếp tam giác đều 


ABC . Tính diện tích tam giác ABC , biết (E) nhận /1( 0; 2 ) làm đỉnh và trục tung làm trục 
đối xứng. (Không hình) 

Bài 42. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho đường tròn {r):(x-ìf +(y-if =5 và đường 
thẳng A:x + y + 2 = 0 . Từ điểm A thuộc A kẻ hai đường thẳng lần lượt tiếp xúc với (T) tại 
B và c. Tìm tọa độ điểm A biết diện tích tam giác ABC bằng 8. 


2=0 B 



Bài 43. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho tam giác ABC cân tại A . Gọi G là trọng tâm của 
tam giác ABC, biết BC và BG lần lượt có phưong trình X - 2 V -4 = 0 và 7x - 4 V “8 = 0. 

Biết đường thẳng CG đi qua điểm £■ Ị -2; 1. Tìm tọa độ điểm A . 
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(£) sao cho F\MF 2 = 120°, trong đó F l ,F 2 là hai tiêu điểm của (£). 

Bài 45. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho điểm /( l;-2) và hai đường thẳng có phưong 
trình lần lượt là Aj :3 jc+v + 5 = 0 và À 2 :3x+y + 1 = 0 . Viết phưong trình đường thẳng A đi 
qua / và cắt À,,À 2 lần lượt tại A và B sao cho AB = 2 V 2 . 


A(?) 



Bài 46. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho tam giác ABC với trung tuyến và phân giác 
trong của đỉnh B có phưong trình À, :2x + y-3 = 0 và À 2 :x + y-2 = 0. Điểm M(2;l) nằm 
trên đường thẳng chứa cạnh AB , đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC có bán kỉnh bằng 
y /5 . Xác định tọa độ các đỉnh của tam giác ABC , biết đỉnh A có hoành độ dưong. 

BỢ) 



Bài 47. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho hình chữ nhật ABCD . Biết phân giác trong của 
ABC đi qua trung điểm M của AD , đường thẳng BM có phưong trình x-y + 2 = 0, điểm 
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D thuộc đường thẳng A :x + V - 9 = 0 và điểm E (-1;2) thuộc canhk AB . Tìm tọa độ các đỉnh 

của cho hình chữ nhật ABCD , biết điểm B có hoành độ âm. 
x s <0 



Bài 48. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho hình vuông ABCD có đỉnh C(3;-3), M là trung 
điểm của BC . Đường thẳng MD có phưong trình x-y- 2 = 0, điểm A thuộc đường thẳng 
í/:3 + j- 2 = 0. Tìm tọa độ các đỉnh còn lại của hình vuông ABCD. 



Bài 49. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho tam giác ABC có BC = 2. Gọi H, G làn lượt là 
trực tâm và trọng tâm của tam giác ABC và o là trung điểm của BC . Tìm tọa độ đỉnh A 
biết A thuộc đường thẳng A: 5x - 2y -4 = 0 và trung điểm K của HG cùng với các điểm 
B, c đều thuộc trục hoành. 



Bài 50. Trong mặt phẳng tọa độ Oxv , cho tam giác ABC có phưong trình đường cao kẻ từ 
đỉnh B và phân giác trong kẻ từ đỉnh A lần lượt là : 3x + 4 V +10 = 0 và d 2 :x-y + 1 = 0. 
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Điểm M(0;2) thuộc đường thẳng AB và cách c một khoảng bằng v2 . Tìm tọa độ các 
đỉnh của tam giác ABC. 


Bựĩ) 



Bài 51. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho hình bình hành ABCD với A( 3;6). Biết tam 
giác ABC nội tiếp đường tròn có tâm /(l;3) và AB.AC = 60\fĩ. Hình chiếu H của điểm 
Ả xuống cạnh BC thuộc đường thẳng d : X + 2 V - 3 = 0 . Hãy tìm tọa độ các đỉnh còn lại 
của hình bình hành ABCD biết H có tọa độ nguyên và hoành độ của điêm B bé hon hoành 
độ điểm c. 



Bài 52. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho tam giác ABC vuông tại A có đường cao AO. 
Gọi (r) là đường tròn tâm A, đường kính OD. Tiếp tuyến của (r) tại D cắt CA tại 
E{-8 ;8). Đường cao xuất phát từ đỉnh A của tam giác AEB đi qua điểm M(4;7) . Viết 
phưong trình đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC biết đường thẳng EB có phưong trình 
4x + 3y + 8 = 0 . 
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£(-8;8) D 



Bài 53. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, cho đường tròn (r):(v-2) 2 +(v + 3) 2 =4 và hai 
điểm v4(2;-l),Z)(2;-5). Một đường kỉnh MN thay đổi sao cho các đường thẳng AM, AN 
cắt tiếp tuyên tại B lần lượt tại p và Q . Tìm tọa độ trực tâm H của tam giác MPQ biết 
điểm H nằm trên đường thẳng d :2x-y-7 = 0. 



Bài 54. Trong mặt phang tọa độ Oxv , cho hình bình hành OABC có tâm / và diện tích 
bằng 4. Biết ^(1;2) và / thuộc đường thẳng À:x + _y-l = 0. Tìm tọa độ các điểm B,c. 


Á:x+}’-!=() 
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Bài 55. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho tam giác ABC có đỉnh A(- 3;4), đường phân 
giác trong của góc A có phưong trình XX+J-1=0 và tâm đường tròn ngoại tiếp là /(1;7). 
Viết phưong trình cạnh BC , biết diện tích tam giác ABC gấp 4 lần diện tích tam giác IBC. 



Bài 56. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho điểm v4(2;0) và đường tròn 

(r):(x-l) 2 +(j + 2) 2 =5. Tìm tọa độ hai điểm B,c thuộc (r) sao cho tam giác ABC 
vuông tại B và có diện tích bằng 4. 



Bài 57. Trong mặt phang tọa độ Oxv , cho điểm ;4(l;2) và đường tròn 
(c) : V 2 + y 2 + 2x-4y + 1 = 0. Viết phưong trình đường tròn (c) có tâm A và cắt đường 
tròn (c) tại hai điểm phân biệt M,N sao cho diện tích tam giác AMN đặt giá trị lớn nhất. 
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Bài 58. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho tam giác ABC có đỉnh v4(l;5). Tâm đường tròn 
nội tiếp và ngoại tiếp của tam giác lần lượt là Kị 2;2) và /Ị^;3 j . Tìm tọa độ đinh B và c 


của tam giác. 



Bài 59. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho hai điểm j 4(0;2),1?^0;—và hai đường thẳng 

Àj: V - y -1 = 0; À 2 : 2x + y + 2 = 0. Hãy viết phưong trình đường thẳng À đi qua gốc tọa độ 
và cắt Aj,A 2 lần lượt tại M,N sao cho AM song song với BN . 



Bài 60. Trong mặt phẳng tọa độ Oxv , cho đường thẳng A: V - y + 5 = 0 và hai elip có 

2 2 2 2 

phưong trình + = l và (E 2 ):^ 7 + y^- = l(a>ò>0). Biết hai elip này có cùng 

25 16 a b 

tiêu điểm và (£.,) đi qua điểm M thuộc đường thẳng A. Tìm tọa độ điểm M sao cho elip 
(E 2 ) có độ dài trục lớn nhỏ nhất. 
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Bài 61. Trong mặt phẳng tọa độ Oxv, cho hình bình hành ABCD có diện tích bằng 4. Biết 
H(l;0);i?(0;2) và giao điểm / của hai đường chéo nằm trên đường thẳng A:x-y = 0. 
Tìm tọa độ các đỉnh còn lại của hình bình hành ABCD . 


A:x- y=*0 



Bài 62. Trong mặt phang tọa độ Oxy, cho tam giác ABC vuông tại A( 2;3), AB = 2ẢC. 
Gọi M là trung điểm của AB . Hình chiếu vuông góc của điểm M lên đường thẳng BC là 
Ẫ^(4;9). Tìm tọa độ các đỉnh B,c. 

C(?) 



Bài 63. Trong mặt phẳng tọa độ Oxv , cho hai đường thẳng À 1 : JC + 3 V -12 = 0 và hai điểm 
M(2;4),v(3;l) . Lập phưong trình đường tròn đi qua hai điểm M,N và cắt À tại hai điểm 
AB sao cho AB = Vĩõ. 



Bài 64. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho điểm M(2;l). Viết phưong trình đường thẳng 
À đi qua M cắt các tia Ox,Oy lần lượt tại A,B sao cho tam giác OAB có diện tích nhỏ 
nhất. 
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A,:2x + J'+1 = 0 


Aj: x-7j-p4=0 


.4(4;!) 


Bài 65. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho đường thẳng x-7j + 3 = 0 A, :2x +_y + l = 0. 
Lập phưong trình đường tròn có tâm thuộc đường thẳng A 2 và tiếp xúc Àj tại diểm có 
hoành độ là 4. (Không hình) 

Bài 66 . Trong mặt phẳng tọa độ Oxv, cho tam giác ABC có x(0;2),ổ(-l;0),c(2;-l). 
Gọi À là đường thẳng bất kỳ qua A và B , K lần lượt là hình chiếu của các điểm B,c lên 
đường thẳng À. Viết phưong trình đường thẳng À biết BH + CK đạt giá trị nhỏ nhất. 





d 


B 


d 



thẳng À 1 : JC - _y = 0 ; À, : JC - = 0 . Xác định tọa độ tâm K của đường tròn (c) tiếp xúc với 
đường thẳng Aj,A 2 và tâm K thuộc (c). 



Bài 68. Trong mặt phang tọa độ Oxy, cho hai đường thẳng A: 3x - y = 0. Gọi (r) là đường 
tròn tiếp xúc với Aj tại A , cắt A 2 tại hai điểm B và c sao cho tam giác ABC vuông tại 
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điểm A có hoành độ dương. 

d'Jĩx-y= 0 


0 ( 0 ; 



d :^v=0 



^4(3;-2),5(-3;2). Tìm trên (£) điểm c có tọa độ dương sao cho diện tích tam giác ABC 
lớn nhất. (Không hình) 

Bài 70. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho đường tròn (rỴ.x 2 +y 2 =1 và điểm A( 1;3). 
Viết phương trình đường tròn (ĩ) qua A và tâm của đường tròn (7”) đồng thời cắt đường 
tròn tại B,c sao cho khoảng cách từ điểm A đến đường thẳng BC là lớn nhất. 



Bài 71. Trong mặt phang tọa độ Oxy, cho hình bình hành ABCD có diện tích bằng 16. Biết 

(21 18 ^ 

tam giác ABC cân tại A ; BC = 4 và KÌ 5 1 là hình chiếu của điểm B xuống cạnh 

AC. Tìm tọa độ các đỉnh của hình bình hành ABCD biết B thuộc đường thẳng 
À:v+v-3 = 0 đồng thời hoành độ các điểm B, c đều là các số nguyên. 
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DO) 


CO) 


A:x+>'-3 =0 


Bài 72. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho đường tròn (r) đi qua v4(4;2), tiếp xúc với 
À 1 : X - 2 V - 5 = 0 tại điểm B có tung độ âm và cắt À 2 : X - 3 V + 6 = 0 tại c và D sao cho 
ABCD là hình thang có 2 đáy ẢD,BC và 2 đường chéo ẢC,BD vuông góc. Tìm tọa độ 
các đỉnh còn lại của hình thang ABCD . 


A : :-t-3>'+6=0 


àýX-2; c n 



Bài 73. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy . Lập phưong trình chính tắc của elip (£■), biết điểm 
MỊl;VJỊ nhìn hai tiêu điểm của (£) dưới một góc vuông và hình chữ nhật co sở của (£) 
nội tiếp đường tròn có phưong trình X 2 + V 2 = 20. (Không hình) 



Tìm tọa độ điểm M thuộc (E ) sao cho bán kính đường tròn nội tiếp tam giác MF\F 2 bằng 



Bài 75. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho điểm MÍ 2^3;2j. Viết phưong trình chỉnh tắc 

của elip (£') đi qua điểm M , sao cho M nhìn hai tiêu điểm của (£) dưới một góc vuông. 
(Không hình) 

Bài 76. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho hình chữ nhật ABCD có diện tích bằng 6. 
Phưong trình đường thẳng chứa đường chéo BD là 2x + y -11 = 0, đường thẳng AB đi qua 
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M(4;2), đường thẳng BC đi qua v(8;4) . Viết phương trình các đường chứa các cạnh của 
hình chữ nhật ABCD , biết điểm B.D đều có hoành độ lớn hơn 4. (Không hình) 

Bài 77. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho tam giác ABC vuông tại A (AB > AC ) có diện 
tích bằng 12. Đường phân giác trong của góc Ắ cắt đoạn BC tại điểm D(- 2;-2). Điểm A 

nằm trên đường thẳng x = -5 và CD.BD =15. Tìm tọa độ điểm c , biết rằng c có tung độ 
âm. 



Bài 78. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho hình thoi ABCD tâm /. Gọi M,N lần lượt là 
tmng điểm của AI,CỈ . Biết MBND là hình vuông, đường thẳng BD có phương trình 
3x-2y + \ = 0 . Điểm đói xứng với điểm N qua điểm c là //(10;-4). Tìm tọa độ các đỉnh 

của hình thoi, biết rằng hoành độ điểm B không nhỏ hơn hoành độ điểm D . 

3x-2>vi=0 



Bài 79. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho tam giác ABC có trọng tâm đường 


thẳng trung trực của cạnh BC có phương trình V - 3y + 8 = 0 và đường thẳng AB có 
phương trình 4x + y - 9 = 0. Xác định tọa độ các đỉnh của tam giác ABC. 


4x+v-9 = 0 
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Bài 80. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, cho đường tròn (c) :(x-4) 2 + y 2 =4 và điểm 

E(4;l). Tìm M trên trục tung sao cho từ M kẻ được hai tiếp tuyến MA, MB đến đường tròn 
(C) với A, B là các điểm sao cho đường thẳng AB đi qua E. 



Bài 81. Trong mặt phang tọa độ Oxy, cho tam giác ABC với đỉnh A( l;-2). Đường cao 
BH và đường phân giác BN của tam giác ABC có phưong trình lần lượt là JC - y +1 = 0 và 
2x + y + 5 = 0. Tìm tọa độ các đỉnh còn lại của tam giác ABC. 


JC —>•—1 = 0 



Bài 82. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho tam giác ABC cân tại c có phưong trình cạnh 

AB là x-2y = 0. Điểm /(4;2) là trung điểm của AB, điểm M^4;-^j thuộc cạnh BC, 

diện tích tam giác ABC bằng 10. Tìm tọa độ các đỉnh của tam giác biết tung độ của điểm B 
không hon 3. 


C(?) 
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Bài 83. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, cho 3 điểm /(l;-l), M(2;3), A^(5;0). Tìm tọa độ 
các đỉnh của hình vuông ABCD sao cho / là tâm của hình vuông, M thuộc cạnh AB, N 
thuộc cạnh BC. 

AO) 


DỢ) 

Bài 84. Trong mặt phang tọa độ Oxy, cho hình chữ nhật ABCD có diện tích bằng 12. 
Điểm / là giao điểmn của hai đuờng thẳng dy.x-y- 3 = 0 và d 2 :x + y-6 = 0. Trung 
điểm của cạnh là giao điểm của d x với trục Ox . Biết điểm / là tâm của hình vuông ABCD 
và A có tung độ duong. Tìm tọa độ các đỉnh của hình chữ nhật ABCD . 

x 2 

Bài 85. Trong mặt phang tọa độ Oxy, cho điếm c(2;0) và elip (Ẽy.-Ỵ + y 2 =1. Tìm các 
điểm A,B trên (E) sao cho CA = CB và tam giác CAB có diện tích lớn nhất. 

ẽ— 1 — 


Bài 86. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho tam giác ABC vuông cân tại A. Biết cạnh huyền 




nằm trên đuờng thẳng v + 7y-31 = 0, điểm 



thuộc đuờng thẳng 


AC, điểm 


M(2;-3) thuộc đuờng thẳng AB . Xác định ttd các đỉnh của tam giác ABC biết rằng A có 
hoành độ âm. 

c 
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Bài 87. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, cho đường tròn (r) :v 2 +y 2 -8v + 6j/ + 21 = 0 và 
đường thẳng À có phương trình V + y +1 = 0 . Xác định tọa độ các đỉnh của hình vuông 
ABCD ngoại tiếp (r), biết rằng điểm A thuộc đường thẳng À và có hoành độ nhỏ hơn 3. 


A:.v1 = 0 



Bài 88. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho đường tròn (r) : V + - 2v + 2 V - 23 = 0 . Viết 

phương trình đường thẳng À đi qua điểm A( 7;3) và cắt đường tròn (ĩ) tại hai điểm phân 
biệt B,c sao cho AB = 3AC. 



Bài 89. Trong mặt phang tọa độ Oxy , chon đường tròn (c):x 2 + y 2 -4x + 6x-l2 = 0 và 
điểm mỊ 2;4^3 j . Viết phương trình đường thẳng À cắt (c) tại hai điểm A,B sao cho tam 
giác MAB đều. (Không hình) 

Bài 90. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho hình chữ nhật ABCD có phương trình đường 
thẳng AB,BD lần lượt là v-2j + l = 0 và x-1 y + 15 = 0 . Đường thẳng AC đi qua điểm 
M(2;l). Tìm tọa độ điểm N thuộc BD sao cho MA + NC nhỏ nhất. 
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.x-7v-*14 = 0 



Bài 91. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho tam giác ABC cân tại Ả,D là trung điêm của 


đoạn AB . Biết rằng / 




lần lượt là tâm đường tròn ngoại tiếp ABC , trọng 


tâm tam giác ADC. Các điểm M(3;-l),jV(-3;0) lần lượt thuốc các đường thẳng DC,AB . 
Tìm tọa độ các đỉnh của tam giác ABC biết rằng A có tung độ dưong. 


A 



Bài 92. Trong mặt phang tọa độ Oxy . Viết phưong trình chính tắc của elip ( E ). Biết ( E ) 
đi qua điểm M (-2;-3) và có phưong trình một đường chuẩn là X + 8 = 0 . 

Bài 93. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho đường tròn (c): X 2 + y 2 - 2x - 4 V - 20 = 0. Gọi 
/ là tâm của (c) . Viết phưong trình đường thẳng cắt (c) tại hai điểm A,B sao cho ABOI 
là hình thang đáy AB có độ dài là 4 a/5 . 
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Bài 94. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho hình vuông ABCD có M là trung điểm của 
cạnh BC , phuong trình đuờng thẳng DM là x — y — 2 = 0 và điểm C(3;-3). Biết đỉnh A 
thuộc đuờng thẳng 3x + y - 2 = 0 và A có hoành độ âm. Xác định tọa độ các đỉnh A,B,D . 


3x-1-2 = 0 



Bài 95. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, cho tam giác ABC nội tiếp đuờng tròn có phuong 
trình X 2 + y 2 - 4x - 2y - 8 = 0 . Đỉnh A thuộc tia Oy , đuờng cao kẻ từ đỉnh c thuộc đuờng 
thẳng X + 5y = 0 . Tìm tọa độ các đỉnh của tam giác ABC biết đỉnh c có hoành độ là một 
số nguyên. 



2 2 25 

Bài 96. Trong mặt phăng tọa độ Oxy, cho đuờng tròn (c): (x-l) + (y -l) = 2 n ội liếp 

hình vuông ABCD , đuờng chéo AC song song với đuờng thẳng 4x-3y + 2015 = 0. Tìm 
tọa độ các đỉnh của hình vuông biết đỉnh A và đỉnh B đều có hoành độ duong. 
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Bài 97. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho hình bình hành ABCD biết đỉnh 2;-l), 
đường cao AH trong tam giác ABC có phưong trình 3x - y - 9 = 0 và đường phân giác 
của góc ACB có phưong trình x-y+1=0. Tìm tọa độ đỉnh D. 



Bài 98. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho tam giác ABC có đỉnh A(3;0 ), cạnh BC có 
phưong trình 3x - 4 y +1 = 0. Đường thẳng À có phưong trình X + 3y-4 = 0 cắt đoạn thẳng 
BC tại điểm H sao cho HC = 2HB . Xác định tọa độ đỉnh B,c biết diện tích của tam giác 
ABC bằng 15 và B có hoành độ dưong. 


.4(3; 0) ,t-r3v—4 =0 



Bài 99. Trong mặt phẳng tọa độ Oxỵ, cho elip có phưong trình + 77 = 1 • Tìm điểm M 

25 16 

nằm trên elip sao cho MF = 4 MF 2 , trong đó F l ,F 2 lần lượt là các tiêu điểm trái, phải của 
elip. 

Bài 100. Trong mặt phẳng tọa độ Oxv , cho hình thoi ABCD cỏ đỉnh A(-2;2^,BAD = 60° 

và diện tích hình thoi bằng I 2 V 3 . Xác định tọa độ các đỉnh B,C,D biết đường chéo BD 
vuông góc với đường thẳng x + y- 3 = 0 và tâm của hình thoi có hoành độ dưong. 


A(r 2 ; 2 ) 
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